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Trang 1 

PHAÀN I :   ÑAÏI SOÁ - GIAÛI TÍCH   

 

 

 

 

 

1. Ñinh nghóa: 

 Haøm soá f ñoàng bieán treân K  (x1, x2  K, x1 < x2  f(x1) < f(x2) 

 Haøm soá f nghòch bieán treân K  (x1, x2  K, x1 < x2  f(x1) > f(x2) 

2. Ñieàu kieän caàn: 

 Giaû söû f coù ñaïo haøm treân khoaûng I. 

 a)  Neáu f ñoàng bieán treân khoaûng I thì  f(x)  0, x  I 

 b)  Neáu f nghòch bieán treân khoaûng I thì  f(x)   0, x  I 

3. Ñieàu kieän ñuû: 

 Giaû söû f coù ñaïo haøm treân khoaûng I. 

 a) Neáu f (x)  0, x  I  (f(x) = 0 taïi moät soá höõu haïn ñieåm) thì f ñoàng bieán treân I. 

 b) Neáu f (x)  0, x  I  (f(x) = 0 taïi moät soá höõu haïn ñieåm) thì f nghòch bieán treân I. 

 c) Neáu f(x) = 0, x  I thì f khoâng ñoåi treân I. 

 

Chuù yù: Neáu khoaûng I ñöôïc thay bôûi ñoaïn hoaëc nöûa khoaûng thì f phaûi lieân tuïc treân đoạn 

   

CHƯƠNG I 

ÖÙNG DUÏNG ÑAÏO HAØM ÑEÅ KHAÛO SAÙT  

VAØ VEÕ ÑOÀ THÒ CUÛA HAØM SOÁ 

I. TÍNH ÑÔN ÑIEÄU CUÛA HAØM SOÁ  
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VAÁN ÑEÀ 1: Xeùt chieàu bieán thieân cuûa haøm soá 

 Ñeå xeùt chieàu bieán thieân cuûa haøm soá y = f(x), ta thöïc hieän caùc böôùc nhö sau: 

 – Tìm taäp xaùc ñònh cuûa haøm soá. 

 – Tính y. Tìm caùc ñieåm maø taïi ñoù y = 0 hoaëc y  khoâng toàn taïi (goïi laø caùc ñieåm tôùi haïn) 

 – Laäp baûng xeùt daáu y (baûng bieán thieân). Töø ñoù keát luaän caùc khoaûng ñoàng bieán, nghòch bieán cuûa 

haøm soá. 

 Chú ý: 

 Đối với hàm số nhất biến, không cho y  0 (Vì y luôn dương hoặc luôn âm với mọi x 

thuộc tập xác định). 

 Dấu của tam thức bậc hai:  P  x  ax2  bx  c  0 a  0 . 

 Nếu P  x  0 có hai nghiệm thì P  x “Trong trái ngoài cùng”. 

 Nếu P  x  0 có nghiệm kép thì P  x luôn cùng dấu với a . Với mọi x khác nghiệm kép) 

 Nếu P  x  0 vô nghiệm thì P  x luôn cùng dấu với a . (Với mọi x   ) 

CÁC VÍ DỤ MẪU 

Ví dụ 1. Xét tính đơn điệu của hàm số 
3 23 2y x x     

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 2. Xét chiều biến thiên của hàm số 
3 23 3 2y x x x      

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 3. Xét sự đồng biến nghịch biến của hàm số
3 22 4 3y x x x       

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 4. Tìm khoảng đơn điệu của hàm số y  x4  3x2  4 . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 5. Tìm các khoảng đồng biến và nghịch biến của hàm số y  x4  2x2  5 . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 6. Xét tính đơn điệu của hàm số 
2 1

1

x
y

x





  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 7. Xét tính đơn điệu của hàm số 
23x x   

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 8. Xét tính đơn điệu của các hàm số  2 20y x x      

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1. Xeùt chieàu bieán thieân cuûa caùc haøm soá sau:  

 a) 
3 2

2 2y x x x      b)    3 2
3 4 5y x x x   c)    3 2

3 3 1y x x x  

 d) 
2

(4 )( 1)y x x     e) 
4 2

2 3y x x       f)   4 2
2 2y x x  

Bài 2. Xeùt chieàu bieán thieân cuûa caùc haøm soá sau: 

a) 
2 1

5

x
y

x





    b) 

1

2

x
y

x





    c)

1
1

1

y

x

 


 

 d) 

2
2 26

2

x x
y

x

 



   e) 

1
3

1

y x

x

   


  f) 

2
4 15 9

3

x x
y

x

 
    

Bài 3. Xeùt chieàu bieán thieân cuûa caùc haøm soá sau: 

 a) 
2

2y x x            b) 
2

2y x x   

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM  

Câu 1: Cho hàm số  f x
 
đồng biến trên tập số thực , mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A. Với mọi    1 2 1 2   x x R f x f x . B. Với mọi    1 2 1 2,   x x R f x f x . 

C. Với mọi    1 2 1 2,   x x R f x f x . D. Với mọi    1 2 1 2   x x R f x f x . 

Câu 2: Hàm số 
3 2 , 0    y ax bx cx d a  luôn đồng biến trên R khi và chỉ khi 

A. 
2

0

3 0




 

a

b ac
. B. 

2

0

0




 

a

b ac
. C. 

2

0

3 0




 

a

b ac
. D. 

2

0

3 0




 

a

b ac
. 

 

Câu 3: Hàm số 
3 23 9 1   y x x x  đồng biến trên mỗi khoảng: 

A.  1;3  và  3; . B.  ; 1   và  1;3 . 

C.  ;3  và  3; . D.  ; 1   và  3; . 

Câu 4: Hỏi hàm số 
3 22 3 5  y x x  nghịch biến trên khoảng nào? 

A.  ; 1 .   B.  1;0 .  C.  0; .  D.  3;1 .  

Câu 5: Hàm số  nghịch biến trên mỗi khoảng nào sau đây? 

A. và . B. . 

C. . D. và . 

Câu 6: Cho hàm số . Khẳng định nào sau đây đúng ? 

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng  và . 

B. Hàm số đồng biến trên khoảng  và . 

C. Hàm số nghịch biến trên khoảng  và . 

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng . 

4 24 2   y x x

 2;0  2;  2; 2

 2;  ; 2   0; 2

4 21
2 3

4
  y x x

 2;0  2;

 ; 2   2;

 ; 2   0;2

 ;0
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Câu 7:  Trong các hàm số sau, hàm số nào nghịch biến trên các khoảng xác định của chúng 

A. .  B. .  

C. .  D. . 

Câu 8:  Hàm số nào sau đây luôn đồng biến trên từng khoảng xác định của chúng 

A.  . B. . C. . D. . 

Câu 9:  Hàm số nào sau đây đồng biến trên mỗi khoảng xác định của nó: 

 A.   B.   C.   D.   

Câu 10: Cho hàm số  y = f(x) có bảng xét dấu đạo hàm như sau  

Mệnh đề nào dưới đây đúng 

 

A. Hàm số  đồng biến trên khoảng B. Hàm số đồng biến trên khoảng  ;0
                    

C. Hàm số nghịch biến trên khoảng  0;2
  

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ; 2   
 

Câu 11: Cho hàm số  y f x  (có bảng biến thiên), đồng biến trên khoảng nào dưới đây?  

 

A.  1; . B.  1;0 . C.  ;1 . D.  0;1 . 

Câu 12: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm   2f ' x x 2x, x .     Hàm số  y 2f x   đồng 

biến trên khoảng 

A.  2; . B.  0;3 . C.  ;1 . D.  0;1 . 

3 3 y x x
2

1






x
y

x

2 3

3 5






x
y

x

4 22 3   y x x

2
y

x

2 3

1






x
y

x
 1;1

10
 y x

x

1

2






x
y

x

1

2






x
y

x

2 1

2






x
y

x

2 5

2






x
y

x
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Câu 13: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên đồng biến trên khoảng nào dưới đây?  

 

A.  0;1 .            B.  ; 1  .          C.  1;1 .         D.  1;0 . 

Câu 14: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên.  

 

Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  0;1 .            B.  ; 1  .            C.  1;2 .        D.  1; . 

Câu 15: Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào sau đây? 

 

A.  B.  C.  D.  

 

Câu 16: Hàm số  nghịch biến trên khoảng 

  A. . B.    C. .    D.  và  

Câu 17. (câu 50 minh hoạ 2020) Cho hàm số  f x . Hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên. 

Hàm số     21 2g x f x x x     nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?  

 

 A. 
3

1;
2

 
 
 

. B. 
1

0;
2

 
 
 

. C.  2; 1  . D.  2;3 . 

2 y x x

1
;1

2

 
 
 

1
0;

2

 
 
 

 ;0  1;

2 3  y x x

1
;

2

 
  
 

1
;

2

 
  
 

 ; 
1

;
2

 
  
 

1
;

2
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá luoân ñoàng bieán hoaëc nghòch bieán  

treân taäp xaùc ñònh (hoaëc treân töøng khoaûng xaùc ñònh) 

Cho haøm soá ( , )y f x m , m laø tham soá, coù taäp xaùc ñònh D. 

  Haøm soá f ñoàng bieán treân D   y  0, x  D. 

  Haøm soá f nghòch bieán treân D   y  0, x  D. 

 Töø ñoù suy ra ñieàu kieän cuûa m. 

Riêng hàm nhất biến:  

    Haøm soá f ñoàng bieán treân D   y > 0, x  D. 

  Haøm soá f nghòch bieán treân D   y < 0, x  D. 

Chuù yù:   

1) y = 0 chæ xaûy ra taïi moät soá höõu haïn ñieåm. 

2) Neáu y ax bx c
2

'     thì: 

  

0

0
' 0,

0

0

a b

c
y x R

a

  
     
 

  

   

0

0
' 0,

0

0

a b

c
y x R

a

  
     
 

  

 

3) Ñònh lí veà daáu cuûa tam thöùc baäc hai 
2

( )g x ax bx c   : 

  Neáu  < 0 thì g(x) luoân cuøng daáu vôùi a. 

  Neáu  = 0 thì g(x) luoân cuøng daáu vôùi a (tröø x = 

2

b

a

 ) 

  Neáu  > 0 thì g(x) coù hai nghieäm x1, x2 vaø trong khoaûng hai nghieäm thì g(x) khaùc daáu vôùi a, 

ngoaøi khoaûng hai nghieäm thì g(x) cuøng daáu vôùi a. 

4) So saùnh caùc nghieäm x1, x2 cuûa tam thöùc baäc hai 
2

( )g x ax bx c    vôùi soá 0: 

  
1 2

0

0 0

0

x x P

S

 


   
 



   
1 2

0

0 0

0

x x P

S

 


   
 



  
1 2

0 0x x P     

5) So saùnh caùc nghieäm x1, x2 cuûa tam thöùc baäc hai 
2

( )g x ax bx c    vôùi soá   : 

       
1 2

. 0x x a g   


 




 


   
 
 


1 2

1 2

0

. 0

2

x x a g

x x

  


 




 


   
 
 


1 2

1 2

0

. 0

2

x x a g

x x
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Ví dụ 9. Tìm m để hàm số 
 1 2m x m

y
x m

 



 đồng biến trên từng khoảng xác định. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 10. Tìm m để hàm số 
2 2

1

mx m
y

x m

 


 
 nghịch biến trên từng khoảng xác định 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 11. Chứng minh rằng hàm số
2 1

2
2

m
y m

x m


  


 luôn đồng biến trên từng khoảng xác định của 

nó. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 12. Tìm m để hàm số y  x3  mx2  m2  3m  x  m3  2 luôn đồng biến. 

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 14. Tìm m để hàm số    3 21
2 2

3
y x m x m x m       luôn nghịch biến 

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

 ..................................................................................................................................................................  

VAÁN ÑEÀ 3: Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá 
3 2

y ax bx cx d    ñoàng bieán hoaëc nghòch bieán  

treân khoaûng có độ dài bằng d 

  Tính y. 

  Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá coù khoaûng ñoàng bieán vaø nghòch bieán: 

     
0

0

a 



    (1) 

  Bieán ñoåi 
1 2
x x d   thaønh 

2 2

1 2 1 2
( ) 4x x x x d     (2) 

  Söû duïng ñònh lí Viet ñöa (2) thaønh phöông trình theo m. Giaûi phöông trình, so vôùi ñieàu kieän (1) 

ñeå choïn nghieäm.Giaûi phöông trình, so vôùi ñieàu kieän (1) ñeå choïn nghieäm. 

Ví dụ 15. Tìm m ñeå haøm soá 
3 21

( 1) ( 3) 4

3

y x m x m x        ñoàng bieán treân moät khoaûng coù ñoä 

daøi baèng 4. 

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  

 ...........................................................................................................................................................  
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VAÁN ÑEÀ 4: Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá ñoàng bieán hoaëc nghòch bieán  

treân khoaûng xaùc cho trước 

Dạng 1. Hàm nhất biến
ax b

y
cx d





  

* Đồng biến trên 

. . 0

' 0,

a d c b

K y x K d
K

c

 


     
 


  

* Nghịch biến trên 

. . 0

' 0,

a d c b

K y x K d
K

c

 


     
 


 

Dạng 2. Các hàm số còn lại 

Bước 1.  

* Đồng biến trên  ' 0, *K y x K    ;  

* Nghịch biến trên  ' 0, **K y x K    . 

Bước 2. Độc lập tham số m (trong    * , ** , đặt vế còn lại là  f x , ta được 

 

 

, ;

, .

f x m x K

f x m x K

  


  

 

Bước 3. Khảo sát tính đơn điệu của hàm số  y f x  trên K. 

Bước 4. Dựa vào bảng biến thiên kết luận 

+ Khi    , max ;
K

m f x x K m f x        

+ Khi    , min .
K

m f x x K m f x       

Chú ý: Một số bài toán không cô lập được tham số thì ta dựa vào bảng biến thiên và so sánh nghiệm 

để tìm lời giải. 

Ví dụ 16. Tìm m ñeå haøm soá 
1mx

y
x m





 đồng biến trên khoảng  1; . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 17. Tìm m ñeå haøm soá y  x3  3x2  m  1 x  4 nghịch biến trên khoảng 1;1 . 
 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1. Chöùng minh raèng caùc haøm soá sau luoân ñoàng bieán treân töøng khoaûng xaùc ñònh (hoaëc taäp xaùc 

ñònh) cuûa noù: 

 a) 
3

5 13y x x      b) 

3

2
3 9 1

3

x
y x x       c) 

2 1

2

x
y

x





    

 d) 

2
2 3

1

x x
y

x

 



   e) 3 sin(3 1)y x x     

Bài 2. Tìm m ñeå caùc haøm soá sau luoân ñoàng bieán treân taäp xaùc ñònh (hoaëc töøng khoaûng xaùc ñònh) cuûa 

noù: 

a) 
3 2

3 ( 2)y x mx m x m       b) 

3 2

2 1

3 2

x mx
y x      c) 

x m
y

x m





 

  

 d) 
4mx

y

x m





   e) 

2
2 1x mx

y

x m

 



   f) 

2 2
2 3

2

x mx m
y

x m

 



 

Bài 3. (*) Tìm m ñeå haøm soá:  

 a) 
3 2

3y x x mx m     nghòch bieán treân moät khoaûng coù ñoä daøi baèng 1.  

 b) 
3 21 1

2 3 1

3 2

y x mx mx m      nghòch bieán treân moät khoaûng coù ñoä daøi baèng 3. 
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Bài 4. (*) Tìm m ñeå haøm soá:  

 a) 

3

2
( 1) ( 1) 1

3

x
y m x m x       ñoàng bieán treân khoaûng (1; +).  

 b) 
3 2

3(2 1) (12 5) 2y x m x m x       ñoàng bieán treân khoaûng (2; +). 

 c) 
mx

y m

x m

4
( 2)


  


 ñoàng bieán treân khoaûng (1; +).  

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM  

Câu 1: Hàm số  luôn đồng biến khi: 

A. . B. . C. .         D. . 

Câu 2:  Hàm số  đồng biến trên  khi  bằng 

A. . B. .            C. .    D. . 

Câu 3: Cho hàm số . Tìm tất cả giá trị m để hàm số luôn đồng biến trên tập xác 

định. 

A. . B. . C. .          D. . 

Câu 4: Tìm tất cả các giá trị của tham số  để hàm số  đồng biến trên ? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 5: Giá trị của m để hàm số đồng biến trên  là: 

A. .  B. .         C. .        D. . 

Câu 6: Hàm số  đồng biến trên tập xác định của nó khi 

 A. . B. . C. .           D. . 

Câu 7: Điều kiện của  để hàm số  đồng biến trên  là 

A. . B. . 

C. . D. . 

Câu 8: Tìm m  để hàm số y = x3 − 6x2 + mx + 1 đồngbiến trên miền (   0;   + ∞ )  

A. m ≤ 0              B. m ≥ 0              C. m ≥ 12             D. m ≤ 12 

Câu 9: Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hàm số  luôn nghịch biến trên từng 

khoảng xác định của nó 

A. . B. . C. . D. . 

3 23 ( 2) 1    y x x m x

5m 5m
12

5
m

12

5
m

 3 21
3 2 1

3
    y x mx m x m

1

2

m

m

 


 

1

2

 


 

m

m
2 1   m 2 1   m

3 23   y x x mx m

3m 3m 3m 3m

m 31

3
 y x mx  ; 

 ;  m 0m 0m 0m 

3
2( 1) 4 5

3
    

x
y m x x

3 1  m 3 1  m 2 2  m -2    2 m

3 21
( 1) ( 1) 1

3
     y x m x m x

1 m 1 0m   0m 1 0  m

m    
3

2 21 1 3 5
3

     
x

y m m x x

   ; 1 2;    m    ; 1 2;    m

 1;2 m  1;2 m

3

3






mx
y

x m

3 3  m 3 m 3 0  m 3m
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Câu 10:( Đề 105 – 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m   để hàm số 
1

3






x
y

x m
  

nghịch biến trên khoảng  6;   

A. 3                    B. 0                C.Vô số             D. 6  
Câu 11. (Câu 35. MĐ 101 năm 2018)  Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 

2

5

x
y

x m





 đồng biến trên khoảng  ; 10  ? 

A. 2 . B. Vô số. C. 1. D. 3 . 

VAÁN ÑEÀ 5: ÖÙng duïng tính ñôn ñieäu ñeå chöùng minh baát ñaúng thöùc 

Ñeå chöùng minh baát ñaúng thöùc ta thöïc hieän caùc böôùc sau: 

  Chuyeån baát ñaúng thöùc veà daïng f(x) > 0 (hoaëc <, ,  ). Xeùt haøm soá y = f(x) treân taäp xaùc ñònh 

do ñeà baøi chæ ñònh. 

  Xeùt daáu f (x). Suy ra haøm soá ñoàng bieán hay nghòch bieán. 

  Döïa vaøo ñònh nghóa söï ñoàng bieán, nghòch bieán ñeå keát luaän. 

Chuù yù:  

 1) Trong tröôøng hôïp ta chöa xeùt ñöôïc daáu cuûa f (x) thì ta ñaët h(x) = f (x) vaø quay laïi tieáp tuïc xeùt 

daáu h (x) … cho ñeán khi naøo xeùt daáu ñöôïc thì thoâi. 

 2) Neáu baát ñaúng thöùc coù hai bieán thì ta ñöa baát ñaúng thöùc veà daïng:  f(a) < f(b). 

 Xeùt tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá f(x) trong khoaûng (a; b). 

Ví dụ 18. Chöùng minh baát ñaúng thöùc sau: 

3

sin , 0

6

x
x x x vôùi x     

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

BÀI TẬP  

Chöùng minh caùc baát ñaúng thöùc sau:  

 a) 
2 1

sin tan , 0

3 3 2

x x x vôùi x   


  b) tan , 0

2

x x vôùi x  
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I. Khaùi nieäm cöïc trò cuûa haøm soá 

 Giaû söû haøm soá f xaùc ñònh treân taäp D (D  R) vaø x0  D. 

 a) x0 là ñieåm cöïc ñaïi cuûa f neáu toàn taïi khoaûng (a; b)  D vaø x0  (a; b) sao cho  

     f(x) < f(x0), vôùi x  (a; b) \ {x0}. 

 Khi ñoù f(x0) được gọi là giaù trò cöïc ñaïi (cöïc ñaïi) cuûa f. 

 b) x0 là ñieåm cöïc tieåu cuûa f neáu toàn taïi khoaûng (a; b)  D vaø x0  (a; b) sao cho  

     f(x) > f(x0), vôùi x  (a; b) \ {x0}. 

 Khi ñoù f(x0) được gọi là  giaù trò cöïc tieåu (cöïc tieåu) cuûa f. 

 c) Neáu x0 laø ñieåm cöïc trò cuûa f thì ñieåm (x0; f(x0)) được gọi là  ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò hs f. 

 

 

II. Ñieàu kieän caàn ñeå haøm soá coù cöïc trò 

 Neáu haøm soá f coù ñaïo haøm taïi x0 vaø ñaït cöïc trò taïi ñieåm ñoù thì f (x0) = 0. 

Chuù yù: Haøm soá f chæ coù theå ñaït cöïc trò taïi nhöõng ñieåm maø taïi ñoù ñaïo haøm baèng 0 hoaëc khoâng coù ñaïo 

haøm. 

II. CÖÏC TRÒ CUÛA HAØM SOÁ 
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III. Ñieåu kieän ñuû ñeå haøm soá coù cöïc trò 

 1. Ñònh lí 1: Giaû söû haøm soá f lieân tuïc treân khoaûng (a; b) chöùa ñieåm x0 vaø coù ñaïo haøm treân (a; 

b)\{x0} 

 a) Neáu f (x) ñoåi daáu töø aâm sang döông khi x ñi qua x0 thì f ñaït cöïc tieåu taïi x0. 

 b) Neáu f (x) ñoåi daáu töø döông sang aâm khi x ñi qua x0 thì f ñaït cöïc ñaïi taïi x0. 

 

2. Ñònh lí 2: Giaû söû haøm soá f coù ñaïo haøm treân khoaûng (a; b) chöùa ñieåm x0, f (x0) = 0 vaø coù ñaïo haøm 

caáp hai khaùc 0 taïi ñieåm x0. 

 a) Neáu f (x0) < 0 thì f ñaït cöïc ñaïi taïi x0.   b) Neáu f (x0) > 0 thì f ñaït cöïc tieåu taïi x0. 

VAÁN ÑEÀ 1: Tìm cöïc trò cuûa haøm soá 

 

Qui taéc 1: Duøng ñònh lí 1. 

  Tìm f (x). 

  Tìm caùc ñieåm xi (i = 1, 2, …) maø taïi ñoù ñaïo haøm baèng 0 hoaëc khoâng coù ñaïo haøm. 

  Xeùt daáu f (x). Neáu f (x) ñoåi daáu khi x ñi qua xi thì haøm soá ñaït cöïc trò taïi xi. 

Qui taéc 2: Duøng ñònh lí 2. 

  Tính f (x). 
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  Giaûi phöông trình f (x) = 0 tìm caùc nghieäm xi (i = 1, 2, …). 

  Tính f (x) vaø f (xi) (i = 1, 2, …). 

  Neáu f (xi) < 0 thì haøm soá ñaït cöïc ñaïi taïi xi. 

  Neáu f (xi) > 0 thì haøm soá ñaït cöïc tieåu taïi xi. 

CÁC VÍ DỤ 

Ví dụ 18. Tìm cực trị của hàm số y  x3  2x2  x  3 .  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 19. Tìm điểm cực trị của hàm số y  x4  4x2 1 bằng 2 cách  (dấu hiệu 1 và dấu hiệu 2). 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 20. Tìm m để hàm số: y  x3  2mx2  m2x  2 đạt cực tiểu tại x  1, bằng 2 cách  (dấu hiệu 1 

và dấu hiệu 2) . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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VAÁN ÑEÀ 2: Tìm ñieàu kieän ñeå haøm soá coù cöïc trò  

1. Neáu haøm soá y = f(x) ñaït cöïc trò taïi ñieåm x0 thì f (x0) = 0 hoaëc taïi x0 khoâng coù ñaïo haøm. 

2. Ñeå haøm soá y = f(x) ñaït cöïc trò taïi ñieåm x0 thì f (x) ñoåi daáu khi x ñi qua x0. 

Chuù yù: 

  Haøm soá baäc ba 
3 2

y ax bx cx d     coù cöïc trò  Phöông trình y = 0 coù hai nghieäm phaân 

bieät. 

 Khi ñoù neáu x0 laø ñieåm cöïc trò thì ta coù theå tính giaù trò cöïc trò y(x0) baèng hai caùch: 

  + 
3 2

0 0 0 0
( )y x ax bx cx d     

  + 
0 0

( )y x Ax B  , trong ñoù Ax + B laø phaàn dö trong pheùp chia y cho y. 

      ( f(x) = Q(x).f (x) + Ax + B.) 

    Khi đó y = Ax + B là đường thẳng qua 2 điểm cực trị của đồ thị hàm số 

  Khi söû duïng ñieàu kieän caàn ñeå xeùt haøm soá coù cöïc trò caàn phaûi kieåm tra laïi ñeå loaïi boû nghieäm 

ngoaïi lai. 

  Khi giaûi caùc baøi taäp loaïi naøy thöôøng ta coøn söû duïng caùc kieán thöùc khaùc nöõa, nhaát laø ñònh lí Vi–

et. 

    Hàm bậc bốn trùng phương dạng y = ax
4
 + bx

2
 + c (a ≠ 0) 

Ta có 3

2 2

0

' 4 2 0
2 0

2

x

y ax bx b
ax b x

a


   
     


 

Số điểm cực trị phụ thuộc vào số nghiệm của phương trình 
2 0ax b  .  

Nếu 0
2

b

a
  (tức a; b trái dấu) thì hàm số có ba điểm cực trị là 0;

2

b
x x

a
    .  

Nếu 0
2

b

a
  (tức a; b cùng dấu hoặc 0b   thì hàm số có duy nhất một điểm cực trị là 0x   
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Ví dụ 21. Tìm m để hàm số: y  x3  2mx2  mx 1 có cực trị. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 22. Tìm m để hàm số:    3 21
1 1 1

3
y mx m x m x      có cực đại và cực tiểu. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 23. Tìm m để hàm số:
3 2 2 1y x mx mx     không có cực trị 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 24. Tìm m để hàm số: y  x4  3m 1 x2  m  2 có 3 cực trị. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 25. Tìm m để hàm số: y  x4  m  2 x2 + m + 4 có 1 cực trị. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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VAÁN ÑEÀ 3: Công thức tính nhanh cực trị hàm trùng phương 

 

Gọi A thuộc Oy, B, C là ba điểm cực trị của đồ thị hàm số, ta có các trường hợp sau: 

+ Tam giác ABC vuông cân, khi 
4 3

2
. 0 0 8

2 16

b b b
AB AC

a a a
         

+ Tam giác ABC đều, khi 
4 3

2

2
24

2 16

b b b b
AB BC

a a a a
           

+ Tam giác ABC có diện tích S, gọi H là trung điểm của BC, 

Ta có 

22
2 5

2 2

3

1 1
. . . . 2

2 4 4 2 32
ABC

b b b
S AH BC S S

a a a

   
          

   
 

Ví dụ 26. Tìm m để đồ thị hàm số y  x4  2m2 x2 1 có 3 điểm cực trị là 3 đỉnh của một tam giác vuông 

cân. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 

VAÁN ÑEÀ 4: Phương trình đường thẳng qua 2 điểm cực trị  

Dạng 1: Tìm phương trình đường thẳng qua 2 điểm cực trị của hàm bậc 3 bằng MTBT.  

Ta tìm phần dư trong phép chia y cho y’ một cách tổng quát như sau: 

Ta có 
2' 3 2 ; '' 6 2y ax bx c y ax b     . 

Xét phép chia y cho 'y  thì ta được:  
1

'.
3 9

b
y y x g x

a

 
   

 
 (*), ở đây  g x  là phương trình đường 

thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số bậc ba. 

Tiếp tục ta có    
3 6 2

(*) '. '.
9 18

ax b ax b
y y g x y y g x

a a

 
        

   
'' '.y''

.
18 18

y y
y y g x    g x y

a a
        

Nhập công thức trên vào máy tính, gán x i , nếu có chứa tham số ta gán cho tham số bằng 100, suy 

ra phương trình đường thẳng đi qua 2 điểm cực trị. 
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+ Ngoài ra, sau khi thực hiện phép chia tổng quát thì ta rút ra được công thức phương trình đường 

thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số bậc ba theo a, b, c, d như sau:  

22 2

3 9 9

c b bc
y x d

a a

 
    
 

 

Dạng 2: Hàm số 
2ax bx c

y
dx e

 



 có phương trình đường thẳng qua 2 điểm cực trị là 

2ax b
y

d


  

Ví dụ 27: Viết phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá : 

3 2
2 1y x x x     

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

HDBM: Chuyển máy tính sang chế độ tính toán với số phức bằng cách nhập:  

Phương trình đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số xác định bởi: 

   3 2 2 6 4
2 1 3 4 1 .

18

x
g x x x x x x


         

Ấn , gán x bằng i (ở máy tính i là nút ) khi đó máy hiện:  

Vậy phương trình đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số đã cho là  

7 14
14 9 7 0

9 9
y x x y      . 

Ngoài ra, ta thế các hệ số a, b, c, d trực tiếp vào công thức 
22 2

3 9 9

c b bc
y x d

a a

 
    
 

, ta được 

phương trình đường thẳng qua 2 điểm cực trị:
14 7

14 9 7 0
9 9

y x x y       .  

Ví dụ 28: Viết phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá :
 




2
2 1

2

x x
y

x

 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Tìm cöïc trò cuûa caùc haøm soá sau:  

 a) 
2 3

3 2y x x     b) 
3 2

2 2 1y x x x     c) 
3 21

4 15

3

y x x x     

 d) 

4

2
3

2

x
y x     e) 

4 2
4 5y x x     f) 

4

2 3

2 2

x
y x     

 g) 

2
3 6

2

x x
y

x

  



  h) 

2
3 4 5

1

x x
y

x

 



  i) 

2
2 15

3

x x
y

x

 



 

Baøi 2. Tìm cöïc trò cuûa caùc haøm soá sau:  

 a) 
3 4

( 2) ( 1)y x x    b) 

2

2

4 2 1

2 3

x x
y

x x

 


 
   c) 

2

2

3 4 4

1

x x
y

x x

 


 
 

 d) 
2

4y x x        e) 
2

2 5y x x     f) 
2

2y x x x    

Bài 3: Dùng dấu hiệu 2, tìm cực trị các hàm số: 

a) y = x4 – 2x2 + 1   b) y = sin2x – x  

c) y = sinx + 3 cosx  d) y = 3 – 2cosx – cos2x  

Bài 4: Tìm m ñeå haøm soá:  

 a) 
3 2

( 2) 3 5y m x x mx      coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu. 

 b) 
3 2 2

3( 1) (2 3 2) ( 1)y x m x m m x m m         coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu. 

 c) 
3 2 2

3 ( 1) 2y x mx m x      ñaït cöïc ñaïi taïi x = 2. 

 d) 
4 2

2( 2) 5y mx m x m       coù moät cöïc ñaïi 

1
.

2

x   

 e) 

2
2 2x mx

y

x m

 



 ñaït cöïc tieåu khi x = 2. 

 f) 

2 2
( 1) 4 2

1

x m x m m
y

x

    



 coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu. 
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 g) 

2

1

x x m
y

x

 



 coù moät giaù trò cöïc ñaïi baèng 0. 

Bài 5:  (*) Tìm m ñeå haøm soá :  

 a) 
3 2 2 2

2( 1) ( 4 1) 2( 1)y x m x m m x m         ñaït cöïc trò taïi hai ñieåm  x1, x2 sao cho: 

1 2

1 2

1 1 1
( )

2

x x

x x

   . 

 b) 
3 21

1

3

y x mx mx     ñaït cöïc trò taïi hai ñieåm x1, x2 sao cho: 
1 2

8x x  . 

 c) 
3 21 1

( 1) 3( 2)

3 3

y mx m x m x       ñaït cöïc trò taïi hai ñieåm x1, x2 sao cho: 
1 2

2 1x x   

Bài 6: Vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá :  

 a) 
3 2

2 1y x x x      b) 
2 3

3 2y x x     

 c) 

2
2 1

3

x x
y

x

 



      d) 

2
1

2

x x
y

x

 



 

Bài 7: (*) Khi haøm soá coù cöïc ñaïi, cöïc tieåu, vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò 

cuûa ñoà thò haøm soá:  

a) 
3 2 2 3

3 3( 1)y x mx m x m          

   b) 
3 2 2

3( 1) (2 3 2) ( 1)y x m x m m x m m          

Bài 8: (*) Tìm m ñeå haøm soá:  

 a) 
3 2

2 3( 1) 6( 2) 1y x m x m x       coù ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò song song vôùi 

ñöôøng thaúng y = –4x + 1. 

 b) 
3 2

2 3( 1) 6 (1 2 )y x m x m m x      coù caùc ñieåm cöïc ñaïi, cöïc tieåu cuûa ñoà thò naèm treân 

ñöôøng thaúng y = –4x. 

Bài 9: (*)  Tìm m để đồ thị hàm số 

a/ 4 2 22( 2) 5 5     y x m x m m
 
có 3 cực trị và 3 điểm cực trị của hàm số  tạo thành tam giác 

vuông cân. 
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b/ 4 2 42 2   y x mx m m  có 3 điểm cực trị tạo thành tam giác đều. 

c/ 
4 2 42 2   y x mx m m   có 3 điểm cực trị  tạo thành tam giác có diện tích bằng 4. 

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1: Cho hàm số  xác định trên tập K và . Hàm số  đạt cực tại 

nếu 

A. .   

B. . 

C. tồn tại khoảng  sao cho . 

D. tồn tại khoảng  sao cho . 

Câu 2: Giả sử hàm số  xác định trên tập K và đạt cực tiểu tại điểm . Khi 

đó: 

 A. Hàm số đạt giá trị nhỏ nhất tại điểm .   

 B. Nếu hàm số có đạo hàm tại  thì . 

 C. .    

 D. Hàm số luôn có đạo hàm bằng 0 tại điểm .  

Câu 3: Hàm số 
3 23 9 4y x x x     đạt cực trị tại 1x  và 2x  thì tích các giá trị cực trị bằng 

A. 25.  B. 82.  C. 207.    D. 302.  

Câu 4:. Hàm số
3 23 1y x x    đạt cực trị tại các điểm nào sau đây? 

A. 2x   . B. 1x   . C. 0; 2x x  .  D. 0; 1x x  . 

Câu 5:  Lập phương trình đường thẳng đi qua các điểm cực trị của đồ thị hàm số

3 21 3

3 2
y x x x    

A. 
5 1

6 2
y x   . B. 

5 1

6 2
y x  . C. 

5 1

6 2
y x   .   D. 

5 1

6 2
y x  . 

Câu 6:  Cho hàm số 3 21
7 3

3
y x x x     đạt cực trị tại 1 2,x x .Tính 

3 3

1 2T x x   

A. 50T   . B. 30T   . C. 29T  .    D. 49T  . 

Câu 7:  Phương trình đường thẳng đi qua hai điểm cực trị của đồ thị hàm số 
3 22 3 12 1y x x x     là 

 A. 9 1y x  .          B. 9 1y x        C. 
1 1

3 6
y x   .   D. 

1 1

3 6
y x  . 

Câu 8:  Biết hàm số 
3 3 1y x x    có hai điểm cực trị 1 2; .x x  Tính tổng 

2 2

1 2 .x x  

 A. 2 2

1 2 0. x x          B. 
2 2

1 2 9.x x         C.
2 2

1 2 2.x x           D. 
2 2

1 2 1.x x 
 

   :C y f x 
0
x K  C 0

x

  
0

' 0f x

  
0

'' 0f x

  
0

;x a b K          
0 0

, ; \f x f x x a b x

  
0

;x a b K          
0 0

, ; \f x f x x a b x

   :C y f x 
0
x K

0
x

0
x   

0
' 0f x

  
0

'' 0f x

0
x
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Câu 9:  Điểm cực tiểu của đồ thị hàm số 
4 22 3y x x    là 

 A.  1;4 . B.  1;4 . C.  0;3 .    D.  2;2 . 

Câu 10:  Hàm số nào sau đây có 2 cực đại? 

A. 4 21
2 3

2
y x x    .           B. 

4 22 3y x x    .  

C. 4 21
2 3

4
y x x   .           D. 

4 22 2 3y x x   . 

Câu 11:  Hàm số nào trong các hàm số sau đây không có cực trị? 

 A. y x .        B. 
3 2 3 5y x x x    .  

   C. 
4 2 2y x x   .        D. 

23 2 1y x x   . 

Câu 12: Trong các hàm số sau, hàm số nào chỉ có cực đại mà không có cực tiểu ? 

 A. 
3 23 6 1y x x x    .  B. 

2 1x
y

x


 .  

 C. 
4 2 5y x x    .  D. 

24 5

2

x x
y

x

 


  

Câu 13:  Hàm số

2 4 1

1

x x
y

x

 



 có hai điểm cực trị là 1 2,x x , khi đó tích 1 2.x x  bằng 

 A. 5 . B. 5 . C. 2 . D. 2. 

Cho hàm số ( )y f x  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau: 

. 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Hàm số có giá trị nhỏ nhất bằng 0 và giá trị lớn nhất bằng 2. 

B. Giá trị cực đại của hàm số bằng 5. 

C. Hàm số có đúng một điểm cực trị. 

D. Hàm số đạt cực tiểu tại x = 2 và x = 8. 

Câu 14:( Đề 108 – 2019) Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên sau 

 

 Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng  

 A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 5 . 
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Câu 15. (Minh họa 2019) Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm 3( ) ( 1)( 2)f x x x x    , x  . 

Số điểm cực trị của hàm số đã cho là  

 A. 3 .                     B. 2 .              C. 5 .               D. 1. 

Câu 16. ( Đề 108 – 2019) Cho hàm số  có đạo hàm , . Số điểm cực trị 

của hàm số đã cho là  

 A. 0.                      B. 3.              C. 1.       D. 2. 

Câu 17:  Hàm số sin 2y x x   đạt cực đại tại các điểm nào cho dưới đây? 

A. ,
3

x k k


    . B. ,
3

x k k


   . 

C. ,
6

x k k


   . D. ,
6

x k k


    . 

Câu 18.  Với giá trị nào của m thì hàm số 3 2 31
(1 2 ) 5 3

2
     y x x m x m  có 2 cực trị 

A. 
11

24
m   B. 

11

24
m .  C. 

11

24
m .        D. 

11

24
m . 

Câu 19. Tìm giá trị m để hàm số 3 21 1

3 3
  y x x mx  có hai cực trị 

1 2,x x  thỏa mãn 

1 2 1 22 0  x x x x . 

A. 3m .                 B. 2m .           C. 
4

3
m .        D. 3 m . 

Câu 20.Cho hàm số    3 2 21
1 2 1

3
     y x m x m m x  ( m  là tham số). Giá trị của tham số m 

để hàm số đạt cực tiểu tại 2x  là: 

A. 1m . B. 0m . C. 2m . D. 3m . 

Câu 21. Hàm số      3 2 21 3 2 2f x x m x m m x        đạt cực tiểu tại 2x   khi 

A. 2m  . B. 5. C. 3m  . D. 1m  . 

Câu 22. Hàm số  luôn có ít nhất một điểm cực tiểu nếu    

   A. . B. .    C. .       D.  

Câu 23. Hàm số  có 3 cực trị khi: 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 24. (Minh họa 2017) Tìm tất cả các giá trị của m sao cho đồ thị của hàm số  

y = x4 + 2mx2 + 1 có ba điểm cực trị tạo thành tam giác vuông cân. 

   A.  
3

1

9

 m         B.
 
m  1    C.

 
m 

3

1

9

       D. m 1 

( )f x
2( ) ( 2)f x x x   x 

      4 2
: , 0C y ax bx c a

 0a  0, 0a b  0a  0, 0a c

4 2 22 ( 4)y x m x m   

2; 2m m   2 2m   0m  1m 
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Câu 25. Tìm tất cả các giá trị của m sao cho đồ thị của hàm số 4 2 22( 2) 5 5     y x m x m m  

có 3 điểm cực trị tạo thành tam giác đều. 

 A.  m   3

2 3   B.
 
m  1    C.

 
m   3

2 3      D. m 1  

Câu 26. (Câu 33 đề 101-năm 2020) Cho hàm số  f x  liên tục trên  và có bảng xét dấu của  'f x  

như sau:  

x             1              0             1               2              

 'f x         +      0             0      +      ||              0         

Số điểm cực đại của hàm số đã cho là  

 A. 4.  B. 1.  C. 2.  D. 3.  

Câu 27. (Câu 46 minh hoạ 2020) Cho hàm số bậc bốn  y f x  có đồ thị như hình bên. Số điểm 

cực trị của hàm số    3 23g x f x x   là.  

 

 A. 5. B. 3. C. 7. D. 11. 

Câu 28. (Câu 36 Mđ 101 2018). Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 

   8 5 2 42 4 1y x m x m x       đạt cực tiểu tại 0?x  . 

A. 3 . B. 5 . C. 4 . D. Vô số. 

Câu 29. (Câu 50 Mđ 101 2021). Cho hàm số  y f x  có đạo hàm     27 9 , .f x x x x       

Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của tham số m  để hàm số    3 5g x f x x m    có ít nhất 3 điểm 

cực trị? 

A. 6.  B. 7.  C. 5.  D. 4.  

Câu 30. Hàm số  y f x  có đồ thị như hình dưới đây. Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của tham 

số  để hàm số  1y f x m    có 5 điểm cực trị. 

 
A. . B. . C. . D. Vô số. 

m

3 5 4
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1. Ñònh nghóa: 

 Giaû söû haøm soá f xaùc ñònh treân mieàn D (D  R). 

 a) 

0 0

( ) ,
max ( )

: ( )D

f x M x D
M f x

x D f x M

   
    

 

 b) 

0 0

( ) ,
min ( )

: ( )D

f x m x D
m f x

x D f x m

   
    

 

   Nhận xét: Giá trị cực đại (cực tiểu) của hàm số được xét trên vùng lân cận của điểm cực trị, vì vậy 

thường được gọi là "cực trị địa phương", còn giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số được xét 

trên toàn miền. Ví dụ cụ thể khi thể hiện giá trị lớn nhất (nhỏ nhất) và điểm cực đại điểm cực tiểu 

của đồ thị hàm số được thể hiện ở hình sau: 

 

   Ta thấy giá trị cực đại và giá trị lớn nhất của hàm số khác nhau. Điểm cực đại nằm giữa khoảng 

đồng biến và khoảng nghịch biến, còn giá trị lớn nhất là tung độ của điểm "cao nhất" của đồ thị 

hàm số trên  ;a b . Chú ý rằng, ở hình trên, giá trị lớn nhất của hàm số có thể nằm ở điểm đầu 

mút của  ;a b , và giá trị lớn nhất giá trị nhỏ nhất có thể trùng với giá trị cực trị của hàm số. Ta 

thấy đây là đồ thị của một hàm liên tục có cả giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất, nên ta có định lý 

sau.  

Định lý: Mọi hàm số liên tục trên  ;a b  có giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất trên  ;a b .  

2. Tính chaát: 

 a) Neáu haøm soá f ñoàng bieán treân [a; b] thì 
[ ; ] [ ; ]

max ( ) ( ), min ( ) ( )

a b a b

f x f b f x f a  . 

 b) Neáu haøm soá f nghòch bieán treân [a; b] thì 
[ ; ] [ ; ]

max ( ) ( ), min ( ) ( )

a b a b

f x f a f x f b  . 

 

III. GIAÙ TRÒ LÔÙN NHAÁT  

VAØ GIAÙ TRÒ NHOÛ NHAÁT CUÛA HAØM SOÁ  
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Phương pháp tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá 

Caùch 1: Thöôøng duøng khi tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá treân moät khoaûng. 

  Tính f (x). 

  Xeùt daáu f (x) vaø laäp baûng bieán thieân. 

  Döïa vaøo baûng bieán thieân ñeå keát luaän. 

Caùch 2: Thöôøng duøng khi tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá lieân tuïc treân moät ñoaïn [a; b]. 

  Tính f (x). 

  Giaûi phöông trình f (x) = 0 tìm ñöôïc caùc nghieäm x1, x2, …, xn treân [a; b] (neáu coù). 

  Tính f(a), f(b), f(x1), f(x2), …, f(xn). 

  So saùnh caùc giaù trò vöøa tính vaø keát luaän. 

    
1 2

[ ; ]

max ( ) max ( ), ( ), ( ), ( ),..., ( )
n

a b

M f x f a f b f x f x f x   

     
1 2

[ ; ]

min ( ) min ( ), ( ), ( ), ( ),..., ( )
n

a b

m f x f a f b f x f x f x   

Chú ý: Nếu bài toán phải đặt ẩn phụ thì phải có điều kiện cho ẩn phụ đó 

Ví dụ 28. Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá 
4 2

2 2y x x     

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 29. Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá 

2

2

2 4 5

1

x x
y

x

 



  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 30. Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá 
3

3y x x  ,  treân [–2; 3]  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 31. Tìm GTLN, GTNN cuûa haøm soá 

1

1

x
y

x





  treân [0; 4] 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 32. Tìm Giá trị của tham số thực m để giá trị lớn nhất của hàm số 
1mx

y
x m





 trên đoạn [1;2]  

bằng 2 . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ứng dụng GTLN, GTNN cuûa haøm số để giải bài toán thực tế 

Bước 1: Thiết lập hàm số dựa vào giả thiết đề cho. 

Bước 2: sử dụng kiến thức GTLN, GTNN để tìm giá trị cần tìm. 

Các ví dụ. 

Ví dụ 33. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 18 cm . Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn 

hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng x cm, rồi gấp tấm nhôm lại như hình vẽ dưới 

đây để được một cái hộp không nắp. Tìm x để hộp nhận được có thể tích lớn nhất. 

 
 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 34. Khi xây dựng nhà, chủ nhà cần làm một bể nước bằng gạch có dạng hình hộp có đáy là 

hình chữ nhật chiều dài d m và chiều rộng r m với d  2r. Chiều cao bể nước là h m và thể 

tích bể là 2 m3. Hỏi chiều cao bể nước như thế nào thì chi phí xây dựng là thấp nhất? 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 35.  

a) Trong các hình chữ nhật có cùng chu vi 16 cm, hãy tìm hình chữ nhật có diện tích lớn nhất. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

b) Trong các hình chữ nhật có diện tích 48 m2, hãy tìm hình chữ nhật có chu vi nhỏ nhất. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Tìm GTLN, GTNN cuûa caùc haøm soá sau: 

 a) 
2

4 3y x x     b) 
3 4

4 3y x x    c) 
2

2y x x     d) 
2

1

2 2

x
y

x x




 
 

Baøi 2. Tìm GTLN, GTNN cuûa caùc haøm soá sau: 

 a) 
3 2

2 3 12 1y x x x      treân [–1; 5]   b)  
4 2

2 3y x x     treân [–3; 2]   

c)   34
2sin sin

3

y x x   treân  0;    d) 

3 1

3

x
y

x





  treân [0; 2]    
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 e) 

2
4 7 7

2

x x
y

x

 



  treân [0; 2]    f) 

2

2

1

1

x x
y

x x

 


 
  treân [0; 1] 

 g) 
2

100y x    treân [–6; 8]    h) 2 4y x x     

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1. Cho hàm số  y f x  liên tục và luôn nghịch biến trên  ;a b . Hỏi hàm số  f x  đạt giá trị 

lớn nhất tại điểm nào sau đây ? 

 A. x a . B. x b . C. 
2

a b
x


 .         D. 

2

b a
x


 . 

Câu 2. Giá trị nhỏ nhất của hàm số
3 12 2y x x    trên đoạn  1;4  là 

A. 13.  B. 2. C. -14. D. 18. 

Câu 3. Giá trị lớn nhất của hàm số   3 3 3f x x x    trên 
3

1
2

 
 
 

;  bằng: 

A. 5.    B.3  . C.  4  . D.6  . 

Câu 4.Gọi m là giá trị nhỏ nhất và M là giá trị lớn nhất của hàm số 
3 2

2 3 1y x x    trên đoạn 

1
2;

2

 
  
 

. Tính giá trị của M m  

A. – 5. B. 1. C. 4. D. 5. 

Câu 5. Kí hiệu ,m M  lần lượt là giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của hàm số 
3

2 1

x
y

x





 trên đoạn 

[1;4]. Tính giá trị biểu thức .d M m   

A. 3.d   B. 4.d   C. 5.d   D. 2.d   

Câu 6. Gọi ,M n  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số 
2

( )
1

x
y f x

x


 


 trên đoạn 

 0;2 . Hãy tính tích .M n . 

A. 2 .  B. 0 .  C. 1 . D. 1 . 

Câu 7. Giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của hàm số 
23 4y x     lần lượt là 

A. –3  và 0 . B. –3  và 1 . C. 0  và 2 . D. –2  và 2 . 

Câu 8. Giá trị nhỏ nhất của hàm số
6 4y x x   

 đạt tại 0x
, tìm 0x

? 

A. 0 10x  
. B. 0 4x  

. C. 0 6x 
.              D. 0 10x 

. 

Câu 9. Giá trị lớn nhất của hàm số 
2 4y x x     là: 

A. 4.   B. 0.   C. 2.   D. 2.   

Câu 10. Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số   2 4 6f x x x    

trên đoạn  3;  6 . Tổng M m  có giá trị là: 

A. 18 . B. 6 . C. 12 . D. 4 . 
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Câu 11. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 1 3   y x x  trên đoạn [1;3]  

A. 
[1;3]

max 2y  . B. 
[1;3]

max 2y  . C. 
[1;3]

max 2y   . D. 
[1;3]

max 2y   . 

Câu 12. Giá trị nhỏ nhất của hàm số 5sin cos 2y x x   là: 

A. 6 .  B. 7 . C. 4 . D. 3 . 

Câu 13. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số . 
22cos 4cosy x x   

A. min 5y  . B. min 2y   . C. min 7y  . D. min 8y  . 

Câu 14. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số cos cos2 4 1  y x x . 

A. min 5y . B. max 6y . C. min 7y . D. min 8y . 

Câu 15. Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi M và m là GTLN và GTNN của f(x) 

trên đoạn [-1;2] . Giá trị của .M m  bằng ? 

 

 A.  1 B.  3 C.  9 D. 0 

Câu 16. Cho hàm số  f x  liên tục trên đoạn  1;3  và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi M  và m  lần 

lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên  1;3 . Giá trị của M m  bằng  

 

 A.0.                   B. 1.               C. 4.                  D.5.                                

Câu 17. Giá trị của tham số thực m  để giá trị lớn nhất của hàm số 
1mx

y
x m





 trên đoạn [1;2]  bằng 

2 .  là: 

A. 3m   . B. 3m  . C. 1m  . D. Không tồn tại. 

Câu 18.Trên đoạn [2;4] hàm số 
1mx

y
x m





 đạt giá trị lớn nhất bằng 2. Khi đó : 

A. 
7

6
m  . B. 1m   . C. 2m   . D. 

3

4
m  . 

Câu 19: Hình chữ nhật có chu vi không đổi là 8  m. Diện tích lớn nhất của hình chữ nhật đó là: 

 

 A. 4m2. B. 8m2  C. 16m2. D. 2m2. 
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I. Ñònh nghóa: 

  Ñöôøng thaúng 
0

x x  ñgl ñöôøng tieäm caän ñöùng cuûa ñoà thò haøm soá ( )y f x  neáu ít nhaát moät 

trong caùc ñieàu kieän sau ñöôïc thoaû maõn: 

  

0

lim ( )

x x

f x


  ;   

0

lim ( )

x x

f x


  ; 

0

lim ( )

x x

f x


  ; 

0

lim ( )

x x

f x


   

  Ñöôøng thaúng 
0

y y  ñgl ñöôøng tieäm caän ngang cuûa ñoà thò haøm soá ( )y f x  neáu ít nhaát moät 

trong caùc ñieàu kieän sau ñöôïc thoaû maõn: 

   
0

lim ( )

x

f x y


 ; 

0
lim ( )

x

f x y


   

2. Chuù yù: 

 a) Neáu 

( )
( )

( )

P x
y f x

Q x

   laø haøm soá phaân thöùc höõu tyû. 

  Neáu Q(x) = 0 coù nghieäm x0 thì ñoà thò coù thể có tieäm caän ñöùng 
0

x x . 

  Neáu baäc(P(x))  baäc(Q(x)) thì ñoà thò coù tieäm caän ngang. 

Ví dụ 33. Tìm các đường tiệm cận của hàm số 
2 3

2

x
y

x





 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 34. Tìm các đường tiệm cận của hàm số 

2
7 4 5

2 3

x x
y

x

 



 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

V. ÑÖÔØNG TIEÄM CAÄN CUÛA ÑOÀ THÒ  
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Ví dụ 35. Tìm các đường tiệm cận của hàm số
2

4 2

9

x
y

x






 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Tìm caùc tieäm caän cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau: 

a) 

2 5

1

x
y

x





   b) 

10 3

1 2

x
y

x





    

 c) 

2
4 3

1

x x
y

x

 



  d) 

2
( 2)

1

x
y

x





  

Baøi 2. Tìm caùc tieäm caän cuûa ñoà thò caùc haøm soá sau: 

a) 
2

4 5

x
y

x x


 

  b) 
2

2

9

x
y

x





    c) 

2

2

4 5

1

x x
y

x

 



 

d) 

2

2

2 3 3

1

x x
y

x x

 


 
  e) 

3

2

1

1

x x
y

x

 



  f) 

4

3

4

1

x x
y

x

 



 

g) 
2

4y x x     h) 

2

2

4

5 4

x
y

x x




 
  

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM  

Câu 1: Trong các hàm số sau, đồ thị hàm số nào có đường tiệm cận ngang: 

 A. 
3 225 8y x x    B. 

4 28 99y x x    C. 
2

3 1

2

x
y

x

 



 D. 

22 1

2

x
y

x





 

Câu 2: Đường thẳng 8y    là tiệm cận ngang của đồ thị của hàm số nào ?  

 A. 
2

2 7

9

x
y

x





 B. 

16 25

3 2

x
y

x





 C. 

22 1

16 2

x
y

x





 D. 

8 25

1 3

x
y

x





 

Câu 3: Phương trình các đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2 3

1

x
y

x





 là: 
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 A. 1, 2y x   B. 2, 1y x   C. 
1

, 1
2

y x   D. 
1

1,
2

y x   

Câu 4: Cho hàm số 
2 2 6

1

x x
y

x

 



 và 

2

2

4 3

9

x x
y

x

 



. Tổng số đường tiệm cận của hai đồ thị 

là 

 A. 3 B. 4 C. 5 D. 6 

Câu 5: Cho hàm số 
3

y
x 1




 có đồ thị là (C). Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

 A.  C  có tiệm cận ngang là y 3   B.  C  có tiệm cận ngang là y 0    

 C.  C  có tiệm cận đứng là x 1   D.  C  chỉ có một tiệm cận 

Câu 6: Đồ thị hàm số
2x 3

y 1
| x | 1


 


 có bao nhiêu đường tiệm cận? 

 A. không có B. 1 C. 4 D. 2 

Câu 7: Đường thẳng 2y   là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số nào dưới đây? 

  A. 
2

.
1

y
x




 B. 
1

.
1 2

x
y

x





 C. 

2 2
.

2

x
y

x





 D. 

2 3
.

2

x
y

x

 



 

 

Câu 8: Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 
2

2

1

x
y

x x


 
 là 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

 

Câu 9.  Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 

Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là  

A. 4. B. 1. C. 3. D. 2. 

Câu 10: Cho hàm số  y f x    xác định trên  ;5 \{ 1}   có bảng biến thiên như hình dưới. 

Hỏi đồ thị hàm số đã cho có bao nhiêu đường tiệm cận? 

 

 A. 2 .   B. 1             C. 3             D. 4 . 
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Câu 11: (Đề 108-2019)  Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:  

 

Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là: 

     A. 1.            B. 3. C. 4.   D. 2. 

Câu 12: Tìm m để đồ thị hàm số 
 1 5

2

m x m
y

x m

 



 có tiệm cận ngang là đường thẳng 1y  . 

  A. 2.m    B. 
5

.
2

m   C. 0.m    D. 1.m   

Câu 13: Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 



 

2

2

1

5 4

x
y

x x
 là 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Câu 14: Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 



 

2

2

4

5 4

x
y

x x
 là 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Câu 15: Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số 





2
2

1

x
y

x
 là 

 A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Câu 16: Tìm m để đồ thị hàm số 
2 




x m
y

x m
 có đường tiệm cận đứng đi qua điểm  2;1M . 

  A. 2.m    B. 
5

.
2

m   C. 0.m    D. 1.m   

Câu 17: Cho hàm số  y f x    xác định trên  ;5 \{ 1}   có bảng biến thiên như hình dưới. 

Hỏi đồ thị hàm số đã cho có đường tiệm cận ngang là? 

 

 A. 1x     B. 5x   C. 1y    D. 2y   

 y f x
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1. Caùc böôùc khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá 

  Tìm taäp xaùc ñònh cuûa haøm soá. 

  Xeùt söï bieán thieân cuûa haøm soá: 

  + Tính y. 

  + Tìm caùc ñieåm taïi ñoù ñaïo haøm y baèng 0 hoaëc khoâng xaùc ñònh. 

  + Tìm caùc giôùi haïn taïi voâ cöïc, giôùi haïn voâ cöïc vaø tìm tieäm caän (neáu coù). 

  + Laäp baûng bieán thieân ghi roõ daáu cuûa ñaïo haøm, chieàu bieán thieân, cöïc trò cuûa haøm soá. 

  Veõ ñoà thò cuûa haøm soá: 

  + Veõ caùc ñöôøng tieäm caän (neáu coù) cuûa ñoà thò. 

  + Xaùc ñònh moät soá ñieåm ñaëc bieät cuûa ñoà thò nhö giao ñieåm cuûa ñoà thò vôùi caùc truïc toaï ñoä 

(trong tröôøng hôïp ñoà thò khoâng caét caùc truïc toaï ñoä hoaëc vieäc tìm toaï ñoä giao ñieåm phöùc taïp thì 

coù theå boû qua). Coù theå tìm theâm moät soá ñieåm thuoäc ñoà thò ñeå coù theå veõ chính xaùc hôn. 

  + Nhaän xeùt veà ñoà thò: Chæ ra truïc ñoái xöùng, taâm ñoái xöùng (neáu coù) cuûa ñoà thò. 

 

 

2. Haøm soá baäc ba 
3 2

( 0)y ax bx cx d a     : 

  Taäp xaùc ñònh D = R. 

  Cho y “ = 0 <=> x0  => I(x0; f(x0)) . Ñoà thò nhaän I ( ñieåm uoán) laøm taâm ñoái xöùng. 

  Caùc daïng ñoà thò: 

 a > 0 a < 0 

y’ = 0 coù 2 nghieäm phaân bieät 

 ’ = b
2
 – 3ac > 0 

  

y 

x 0 

I 

y 

x 0 I 

VI. KHAÛO SAÙT SÖÏ BIEÁN THIEÂN 

VAØ VEÕ ÑOÀ THÒ CUÛA HAØM SOÁ 
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y’ = 0 coù nghieäm keùp 

 ’ = b
2
 – 3ac = 0 

 
 

y’ = 0 voâ nghieäm 

 ’ = b
2
 – 3ac < 0 

  

3. Haøm soá truøng phöông 
4 2

( 0)y ax bx c a    :  

  Taäp xaùc ñònh D = R. 

  Ñoà thò luoân nhaän truïc tung laøm truïc ñoái xöùng. 

  Caùc daïng ñoà thò: 

 

4. Haøm soá nhaát bieán ( 0, 0)
ax b

y c ad bc

cx d


   


: 

  Taäp xaùc ñònh D = \
d

R

c

 
 
 

. 

  Ñoà thò coù moät tieäm caän ñöùng laø 

d
x

c

   vaø moät tieäm caän ngang laø 

a
y

c

 . Giao ñieåm cuûa hai 

tieäm caän laø taâm ñoái xöùng cuûa ñoà thò haøm soá. 

y 

x 0 

I 

y 

x 0 

I 

(a.b < 0)  

) 

(a.b ≥ 0) 
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  Caùc daïng ñoà thò: 

 

5. Cách vẽ đồ thị của hàm số có chứa dấu giá trị tuyệt đối: 

DẠNG 1 :  Vẽ đồ thị hàm số:  y f x  

Ta có,  
 

   

( ) 0

0

f x khi f x
y f x

f x khi f x


  

 

. Do đó đồ thị hàm số  y f x  có thể suy ra được 

từ đồ thị (C) của hàm số  y f x  như sau: 

+ Phần của (C) nằm trên trục hoành, ta giữ nguyên 

+ Phần của (C) nằm dưới trục hoành, ta bỏ đi và thay vào đó là phần đối xứng của phần vừa 

bỏ qua trục hoành. 

+Ví dụ :  

 

DẠNG 2 : Vẽ đồ thị hàm số:  y f x  

Ta có  y f x  là hàm chẵn. Do đó đồ thị của nó đối xứng qua trục tung 

Nhận xét: Với 0x  , ta có  f x f x . Vậy đồ thị của hàm  y f x có thể suy ra được từ 

đồ thị (C) của hàm số  y f x như sau: 

+ Giữ nguyên phần đồ thị bên phải trục tung ( ta tạm gọi là (C1)), bỏ phần bên trái. 

+ Phần bên trái trục tung có được bằng cách lấy đối xứng của (C2) qua trục tung.  

+ Ví dụ :  

0 

ad – bc > 0 

x 

y 

0 

ad – bc < 0 

x 

y 
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Ví dụ 36. Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số   3 2
3 3y x x  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................ 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 37. Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số   4 2
2 1y x x  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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 ................................................................................................................................................................ 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 38. Khảo sát và vẽ đồ thị của hàm số 





2 1

1

x
y

x

 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................ 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 39. Tìm các đường tiệm cận của hàm số   3 2
3 2y x x  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................ 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 40. Tìm các đường tiệm cận của hàm số   3 2
3 4y x x  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................ 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A.  BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá: 

 a) 
3 2

3 9 1y x x x      b) 
3 2

3 3 5y x x x      c) 
3 2

3 2y x x     

 d) 
2

( 1) (4 )y x x     e) 

3

2 1

3 3

x
y x     f) 

3 2
3 4 2y x x x      

Baøi 2. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá: 

 a) 
4 2

2 1y x x     b) 
4 2

4 1y x x      c) 

4

2 5
3

2 2

x
y x    

 d) 
2 2

( 1) ( 1)y x x     e) 
4 2

2 2y x x      f) 
4 2

2 4 8y x x     

Baøi 3. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá: 

 a) 

1

2

x
y

x





   b) 

2 1

1

x
y

x





    c) 

3

4

x
y

x





 

 d) 

1 2

1 2

x
y

x





   e) 

3 1

3

x
y

x





   f) 

2

2 1

x
y

x





 

Baøi 4. (*) Veõ ñoà thò cuûa caùc haøm soá: 



TỔ TOÁN NGUYỄN HIỀN                     ĐỀ CƯƠNG HỌC KỲ I, NĂM HỌC 2021-2022 

Trang 44 

 a) 
3

3 2y x x       b) 
3 2

3 2y x x        

c) 
4 2

2 3y x x        d) 

1

1

x
y

x





  

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1. Bảng biến thiên dưới đây là bảng biến thiên của hàm số nào trong các hàm số được 

liệt kê ở bốn phương án A, B, C, D? 

 

A. 
3 22 3 12y x x x    . B. 

3 22 3 12y x x x   . 

C. 
4 22 3 12y x x x    . D. 

3 22 3 12y x x x   . 

Câu 2. Bảng biến thiên sau là của hàm số nào ? 

 

A. 
4 22 1.y x x   B. 

4 22 1.y x x  

C. 
4 2 1.y x x   D. 

4 22 1.y x x  

Câu 3. Bảng biến thiên sau đây là của hàm số nào ? 

 

A. 
4 23 1y x x     B. 

3 1y x  .C. 
4 23 1y x x   .D. 

3
2 2

3 3

x
y x x      

+∞

-∞

++

+∞-∞

1

1

0

y

y'

x
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Câu 4. Bảng biến thiên sau là của hàm số nào?  

 

A. 
2 1

1

x
y

x





. B. 

2 1

1

x
y

x





. C. 

2

1

x
y

x




. D. 
2 3

1

x
y

x





 

Câu 5. Hàm số nào sau đây có bảng biến thiên như hình bên 

 

A. 
2 1

2

x
y

x





.   B. 

2 3

2

x
y

x





. C. 

3

2

x
y

x





. D.

2 7

2

x
y

x





. 

Câu 6. ( Đề 108-2019). Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình 

vẽ bên?  

 

 

 

A. .   B. .   C. .   D. . 

Câu 7. Đồ thị dưới đây là của hàm số nào ?  

 
A. 3 23 1y x x   .  B. 3 2 1y x x   .   C. 3 23 1y x x    .     D. 3 1y x x   . 

3 3 1y x x   4 22 1y x x   3 3 1y x x    4 22 1y x x   
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Câu 8. Đồ thị như hình bên là đồ thị của hàm số nào sau đây? 

 

A. 
4 22 .y x x     B. 

4 22 3.y x x       C. 4 22 .  y x x    D. 4 22 3.   y x x   

Câu 9. Đường cong hình bên là đồ thị của hàm số nào trong các hàm số sau?  

 
 A. 2 1y x  .  B. 

4 22 1y x x   .  C. 4 22 1   y x x  .D. . 3 22 1  y x x   

Câu 10. Đường cong hình bên dưới là đồ thị hàm số nào trong 4 hàm số sau: 

 

A. 
3 1

1

x
y

x





. B. 

3 1

1 2

x
y

x





. C. 

3 1

1 2

x
y

x



 

.  D. 
3 2

1

x
y

x





. 

Câu 11. Cho hàm số 
3 26 9y x x x    có đồ thị như Hình 1. Khi đó đồ thị Hình 2 là của hàm 

số nào dưới đây?. 

x

y

-1

2

-1

1O
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A. 
3 26 9 .y x x x    B. 

3 26 9 .y x x x     

C. 3 26 9 .y x x x     D. 
3 2

6 9 .y x x x  
 

Câu 12. Cho đường cong ( ) được vẽ bởi nét liền trong hình vẽ:  

 

Hỏi ( ) là dạng đồ thị của hàm số nào? 

A. 
3

3y x x   . B. 3 3y x x  .     C. 
3 3y x x  .     D. 3 3 .y x x   
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1. SÖÏ TÖÔNG GIAO CUÛA CAÙC ÑOÀ THÒ 

Cho hai đồ thị (C): y = f(x) và (C’): y = g(x) 

Tọa độ điểm chung của (C) và (C’) là nghiệm của hệ: 

 

 

 

   

   
 

   

y f x y f x

y g x f x g x
 

Phương trình f(x) = g(x) (*) gọi là phương trình hoành độ giao điểm của (C) và (C’). 

a. Số nghiệm của phương trình (*) chính là số giao điểm của (C) và (C’). 

b. Dựa vào điều kiện có nghiệm của phương trình để biện luận 

Nhắc lại: 

1. Đường thẳng d qua A(x1; y1) và có hệ số góc k thì có phương trình:  

y = k(x-x1) +y1 

2. Cho        
2 2

1 1 2 2 2 1 2 1; ; ;M x y N x y MN x x y y      

Ví dụ 41. Tìm giao điểm của đồ thị các hàm số sau      3 2
: 5 10 5C y x x x     2

: 1P y x x  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 42. Tìm m ñeå ñoà thò caùc haøm soá: 2 2
( 1)( 3)y x x mx m      caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm phaân 

bieät. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

VII. MOÄT SOÁ BAØI TOAÙN LIEÂN QUAN 

ÑEÁN KHAÛO SAÙT HAØM SOÁ  
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Ví dụ 43. Tìm m ñeå ñoà thò caùc haøm soá sau: 4 2
2 1;y x x y m     caét nhau taïi boán ñieåm phaân bieät. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1 : Tìm toaï ñoä giao ñieåm cuûa caùc ñoà thò cuûa caùc haøm soá sau: 

 a) 

2
3

3

2 2

1

2 2

x
y x

x
y


   


  


   b)  

2

2 4

1

2 4

x
y

x

y x x

 


 
    

  c) 

3
4 3

2

y x x

y x

  


  
  

 d) 

4 2

2

1

4 5

y x x

y x

   


 
    e) 

2

1

3 1

x
y

x

y x


 
 
   

 

Bài 2: (*) Tìm m ñeå ñoà thò caùc haøm soá: 

a) 
2 2

( 1)( 3)y x x mx m      caét truïc hoaønh taïi ba ñieåm phaân bieät. 

   b)
3 2

3 2 ; 2y x x mx m y x        caét nhau taïi ba ñieåm phaân bieät.  

 c) 
4 2

2 1;y x x y m     caét nhau taïi boán ñieåm phaân bieät. 

 d) 
4 2 1y x mx m    caét truïc hoaønh taïi boán ñieåm phaân bieät. 

Bài 3  (**) Tìm m ñeå ñoà thò cuûa caùc haøm soá: 

3 1
; 2

4

x
y y x m

x


  


 caét nhau taïi hai ñieåm phaân bieät 

A, B. Khi ñoù tìm m ñeå ñoaïn AB ngaén nhaát. 
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B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1: Số giao điểm của đường cong  và đường thẳng  bằng 

 A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

 

Câu 2:  Tìm số giao điểm của đồ thị :  và đường thẳng . 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 3: Tìm số giao điểm của đồ thị hàm số  và đường thẳng  

 A. . B. . C. . D. . 

Câu 4: Tung độ giao điểm của đồ thị các hàm số  là : 

 A. 2. B. 4. D. 0. D. 6. 

Câu 5:  Tung độ giao điểm của đồ thị hàm số  và đường thẳng  là: 

 A. . B. . C. . D. . 

Câu 6: Tìm số giao điểm của đồ thị hàm số  và trục hoành. 

 A. . B. . C. . D. . 

Câu 7:  Đồ thị của hàm số  và đồ thị của hàm số  có tất cả 

bao nhiêu điểm chung ? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 8:  Gọi  là giao điểm của đường thẳng  và đường cong . Hoành độ 

trung điểm  của đoạn thẳng  bằng: 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 9: Đồ thị hàm số  cắt đồ thị hàm số  tại hai điểm phân biệt 

 Tính độ dài đoạn  

A. . B. . C. .       D. . 

Câu 10:  Tìm  để đường thẳng  cắt đồ thị  hàm số  tại 

ba điểm phân biệt , , . 

A. .  B. .  

C. .  D.  hoặc . 

Câu 11: Cho hàm số . Đồ thị hàm số cắt đường thẳng  tại 2 giao điểm khi 

A. . B. .  

C. . D. . 

3 22 2 1y x x x    1y x 

 C
3 2y x x   1y x 

2 3 0 1
4 24 1y x x   3.y  

0 2 3 4.
3 23 2,   2 8y x x y x     

2x 3

3
y

x





1y x 

0 3 1 3
2( 2)( 1)y x x x   

1 0 2 3
23 3 2 1x xy x    2 2 13x xy  

1 3 2 0

,M N 1y x 
2 4

1

x
y

x






I MN

5

2
 1 2

5

2
3 23 2 1y x x x    2 3 1y x x  

, .A B AB

3AB  2 2AB  2AB  1AB 

m  : 1 1  d y m x  C
3 3 1   y x x

 1;1A B C

0m
9

4
m

9
0

4
 m 0m

9

4
m

2 3

1

x
y

x





y x m 

1; 3m m   1; 3m m  

1 3m   1; 7m m 
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Câu 12: Cho hàm số có đồ thị . Tìm   để đường thẳng  cắt đồ thị 

 tại hai điểm phân biệt ? 

A. .  B.  hoặc .  

C.  hoặc .  D.  hoặc . 

 

2. BIEÄN LUAÄN SOÁ NGHIEÄM CUÛA PHÖÔNG TRÌNH BAÈNG ÑOÀ THÒ 

+ Giả sử phải biện luận số nghiệm của Pt : F(x; m) = 0. 

+ Biến đổi phương trình về dạng  f(x) = g(m) (1) 

Gọi (C) là đồ thị của hàm số y = f(x) và đường thẳng d là đồ thị của y = g(m) (d nằm ngang 

hay d // Ox hoặc d trùng Ox)  

Ta có (1) là phương trình hoành độ giao điểm của (C) và (d)  

Cho đường thẳng (d) di động, tùy theo số điểm chung của (C) và (d) ta suy ra số nghiệm của 

phương trình (1) 

 

Ví dụ 44. Giải và biện luận số nghiệm của phương trình 4 22 4 0x x m     

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

1

x
y

x



 C m :d y x m  

 C

1 4m  0m  2m 

0m  4m  1m  4m 
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A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1 : Cho hàm số 3 3 1y x x     

a.Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số 

b.Dựa vào đồ thị, biện luận theo m số nghiệm pt: 3 3 0x x m    

Bài 2. Cho hàm số 4 21 3
3

2 2
y x x    

  a.Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số 

  b.Dựa vào đồ thị, biện luận theo m số nghiệm pt: 4 26 3x x  = m 

Bài 3. Cho hàm số 3 23y x x    có đồ thị là (C). 

  a.Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số 

  b.Tìm m để phương trình 3 23 1 0x x m      có đúng một nghiệm 

Bài 4. Cho hàm số 3 23 1y x x     có đồ thị (C) 

  a.Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị (C) 

  b.Xác định k để phương trình 3 23 0x x k    có 3 nghiệm phân biệt 

Bài 5. Cho hàm số 4 22 3y x x     

  a.Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị hàm số (C) 

  b.Tìm m để phương trình 4 22 0x x m    có 4 nghiệm phân biệt 

Bài 6. Cho hàm số 3 22 9 12 4y x x x     

  a.Khảo sát sự biến thiên và vẽ đồ thị 

  b.Tìm m để phương trình 
3 22 9 12x x x m    có 6 nghiệm phân biệt 

B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Tìm  để phương trình  có 3 nghiệm thực phân biệt 

A. . B. . C. .D. . 

Câu 2. Tìm tất cả các giá trị  để phương trình  có  nghiệm phân biệt 

A.  B.  C. D.  

Câu 3. Phương trình  có bốn nghiệm phân biệt khi: 

A. . B.  C. .D.    

m 3 3 0x x m  

2 2m   2 2m   2 ; 2m m   1 1m  

m  3 3 2x x m 3

  2 2.m   1 1.m   2 2.m   1 1.m
4 22 2x x m  

3 2m    3; 2.m m    3 2m    3.m 
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Câu 4. Xác định  để đường thẳng  cắt đồ thị hàm số  tại 3 điểm phân 

biệt ? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 5. Tìm  để đường thẳng  cắt đồ thị hàm số :  tại  phân biệt: 

A.  B. 
     

C. .   D. . 

Câu 6. Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình bên. Khi đó tất cả các giá trị của  

để phương trình  có ba nghiệm thực là 

 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 7. Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. 

 
Với giá trị nào của   thì phương trình  có ba nghiệm phân biệt? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 8. Đồ thị hình bên là của hàm số . Tìm tất cả giá trị của m để phương trình 

 có hai nghiệm phân biệt? Chọn một khẳng định ĐÚNG 

 
 A.  hoặc . B. . C. .  D. . 

m 4y m
4 22x 4y x  

1m  4m  3 4m  3m 

m 4y m  C
4 28 3y x x   4

13 3
.

4 4
m  

3
.

4
m 

13

4
m  

13 3
.

4 4
m  

 y f x m

  1f x m 

 3;5m  4;6m    ;3 5;m     4;6m

3 23 2y x x   

m 3 23 1 0x x m    

1 3m   3 1m   3 1m   1m 
3 23 4y x x

3 23 0x x m

4m 0m 4m 0 4m 0m

O x

2 1

2

y

2
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Câu 9.Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau  

 

Số nghiệm thực của phương trình  2 3 0f x    

A. 4 . B. 3 . C. 2 . D. 1. 

Câu 9. (Đề 108-  2019) Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:  

 

Số nghiệm thực của phương trình  là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 10. Cho hàm số  có đồ thị là hình sau. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m 

để phương trình  có 4 nghiệm thực phân biệt 

 
A.     B.       C.       D.  

Câu 11. Hình vẽ bên là đồ thị  của hàm số . Giá trị của  để phương trình 

 có 3 nghiệm đôi một khác nhau là. 

 
A. . B. . C. . D. , . 

Câu 12: Tìm  để phương trình  có ba nghiệm thực phân biệt 

A.  . B. . C. .  D. . 

 f x

 3 5 0f x  

4 2 0 3

 y f x

( ) 1f x m 

4 hay 0.m m   4 0.m   0 4.m  1 3.m  

 C 3 3 1y x x   m

3 3 1x x m  

0m  1 3m  3 1m   0m  3m 

m 3 23 1 0x x m   

1 5m   1 5m  5 1m   1 5m 
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3. TIEÁP TUYEÁN CUÛA ÑÖÔØNG CONG. 

 

Cho đường cong (C) : y = f(x) có đồ thị ( C ) 

Loại 1: Tiếp tuyến tại điểm M(x0;y0)   (C) 

- Tìm f’(x0) 

- Thế vào phương trình tiếp tuyến có dạng   0 0 0'y f x x x y    

Loại 2: Tiếp tuyến khi biết hệ số góc k: 

- Gọi d là tiếp tuyến có hệ số góc k 

- Gọi M(x0;y0) ( C ) là tiếp điểm  => f’(x0) = k => x0  => M(x0;y0)  

( Có thể có nhiều M) 

- Viết phương trình tiếp tuyến d tai M :    0 0 0'y f x x x y    

  Chú ý : Cho (∆) : y = ax + b, gọi k là hệ số góc của tiếp tuyến d 

  (d) // (∆) => k = a  (loại trường hợp d trùng ∆) 

  (d) (∆) => k.a = 1 

Loại 3: Tiếp tuyến qua điểm A(x1;y1) 

- Gọi d là tiếp tuyến có M(x0;y0)( C ) là tiếp điểm và d qua A 

- Phương trình đường thẳng d :   0 0 0' ( )y f x x x f x    

- A d =>   1 0 1 0 0' ( )y f x x x f x     

- Viết phương trình tiếp tuyến d tại M :    0 0 0'y f x x x y    

Ví dụ 45. Viết phương trình tiếp tuyến của hàm số 
3 23 2y x x    điểm có hoành độ bằng 3. 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 46. Viết phương trình tiếp tuyến của hàm số
2

1

x
y

x





. Biết tiếp tuyến song song với đường thẳng

: 3 10d y x   . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 47. Viết phương trình tiếp tuyến của hàm số
3 23 2 1y x x x    . Biết tiếp tuyến vuông với 

đường thẳng : 2021d y x  . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

Ví dụ 47. Viết phương trình tiếp tuyến của hàm số
3 23 2 1y x x x    . Biết tiếp tuyến vuông với 

đường thẳng : 2021d y x  . 

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  
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Ví dụ 48. Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị C  của hàm số y  x3  x2  9x  3 biết tiếp 

tuyến đi qua A 2; 1 . 
 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

 ................................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra: 

a) (C):  taïi A(0; 1)   

b) (C):   taïi B(1; 0) 

 c) (C):   taïi C(1; –7)    

Baøi 2. Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi ñieåm ñöôïc chæ ra: 

a) (C):  taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc tung. 

b) (C):  taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi truïc hoaønh. 

Baøi 3. Vieát phöông trình tieáp tuyeán cuûa (C) taïi caùc giao ñieåm cuûa (C) vôùi ñöôøng ñöôïc chæ ra: 

a) (C):  vaø d: . 

b) (C):  vaø (P): . 

Baøi 4. Vieát phöông trình tieáp tuyeán  cuûa (C), bieát  coù heä soá goùc k ñöôïc chæ ra: 

a) (C): ; k = 12    b) (C): ; k = –3   

3 2
3 7 1y x x x   

4 2
2 1y x x  

3 4

2 3

x
y

x






1

2

x
y

x






4 21 9
2

4 4

y x x  

3 2
2 3 9 4y x x x    7 4y x 

3 2
2 3 9 4y x x x    2

8 3y x x   

y x x
3 2

2 3 5  
2 1

2

x
y

x
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Baøi 5. Vieát phöông trình tieáp tuyeán  cuûa (C), bieát  song song vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc: 

a) (C): ; d: y = 3x + 2 b) (C): ; d:  

Baøi 6. Vieát phöông trình tieáp tuyeán  cuûa (C), bieát  vuoâng goùc vôùi ñöôøng thaúng d cho tröôùc: 

a) (C): ; d:  b) (C): ; d:  

Baøi 7.  (*) Vieát phöông trình tieáp tuyeán  cuûa (C), bieát  ñi qua ñieåm ñöôïc chæ ra: 

a) (C): ; A(2; –4)  b) (C): ; E(–6; 5)    

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1. Tìm phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  tại điểm ? 

A.  B.  C. D.  

Câu 2. Phương trình tiếp tuyến của đường cong  tại điểm  là 

 A. . B. . C. .D. . 

Câu 3. Tìm phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số  tại điểm có tung độ 

bằng  

A. .  B. .  

C.  và . D. . 

Câu 4. Viết phương trình tiếp tuyến với đồ thị hàm số 
 
tại điểm có tung độ bằng  

A. . B. .  C. .   D. . 

Câu 5. Gọi  là giao điểm của đồ thị hàm số   với trục . Tiếp tuyến tại  của đồ thị 

hàm số đã cho có hệ số góc  là 

A.  . B. . C. . D. . 

Câu 6. Tiếp tuyến của đồ thị hàmsố  tại điểm có hệ số góc bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 7. Cho hàm số  có đồ thị (C). Tiếp tuyến của (C) song song với đường thẳng 

 có phương trình là 

3

2
2 3 1

3

x
y x x   

2 1

2

x
y

x






3
2

4

y x  

3

2
2 3 1

3

x
y x x    2

8

x
y   

2 1

2

x
y

x





y x

3
3 2y x x   

2

2

x
y

x






3 23 2y x x    1; 2M  

9 11.y x  9 11.y x  9 7.y x  9 7.y x 

  4 2: 3 4C y x x    1;2A

3 5y x  2 4y x  2 4y x   2y x 
3 2 1y x x x   

2

2y x 9 11y x 

2y x
32

2
27

y x  2 4y x 

2 4

4

x
y

x





3.

4 20 0x y   4 5 0x y   4 20 0x y   4 5 0x y  

A
2

2 1

x
y

x





Ox A

k

5

9
k  

1

3
k 

1

3
k  

5

9
k 

1

5

x
y

x





 1;0A 

1

6

1

6


6

25

6

25


3 2

6 9y x x x  

: 9d y x
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A. . B. .  C. .  D. . 

Câu 8. Gọi   là đồ thị của hàm số . Có hai tiếp tuyến của  cùng 

song song với đường thẳng . Hai tiếp tuyến đó là : 

A.   và . B.   và  . 

C.  và . D.   và . 

Câu 9. Hỏi có bao nhiêu tiếp tuyến với đồ thị hàm số , biết tiếp tuyến vuông góc với 

đường thẳng  ? 

A.   B.   C.  D.   

Câu 10. Tiếp tuyến của đồ thị hàm số   vuông góc với đường thẳng  là 

A.    B.  

C.   D.  

  

9 40y x  9 40y x  9 32y x  9 32y x 

 C
3

22 2
3

x
y x x     C

2 5y x  

10
2  

3
y x    2 2y x   2 4y x    2 2y x  

4
2

3
y x    2 2y x   2 3y x   2 –1y x 

2 3

2 1

x
y

x






1

2
y x

0. 1. 2. 3.

3 3 2y x x  
1

9
y x 

9 18; 9 14.y x y x   
1 1

18; 5
9 9

y x y x     

9 18; 9 5.y x y x   
1 1

18; 14
9 9

y x y x   
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A. PHẦN TỰ LUẬN 

Baøi 1. Cho haøm soá:   a laø tham soá. 

 a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò vôùi a = 3. 

 b) Tìm caùc giaù trò cuûa tham soá a ñeå phöông trình sau coù nghieäm duy nhaát:   

 ÑS:  b) a < 3. 

Baøi 2. a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá: . 

 b) Töø moät ñieåm baát kyø treân ñöôøng thaúng x = 2 ta keû ñöôïc bao nhieâu tieáp tuyeán tôùi ñoà thò cuûa 

haøm soá? 

 ÑS:   b) moät tieáp tuyeán. 

Baøi 3. a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá:  

 b) (*) Vôùi nhöõng giaù trò naøo cuûa m thì phöông trình sau coù 6 nghieäm phaân bieät. 

 

 ÑS:  b) 4 < m < 16. 

Baøi 4. Cho haøm soá:   

 a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. 

 b) Tìm ñieàu kieän cuûa tham soá m ñeå ñöôøng thaúng y = m caét ñoà thò (C) cuûa haøm soá taïi 4 ñieåm 

phaân bieät. 

  ÑS:  b)     

Baøi 5. Cho haøm soá:   (1) 

 a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá khi m = 3. 

 b) Vieát phöông trình tieáp tuyeán ñi qua  tieáp xuùc vôùi (C). 

 c)(*)  Xaùc ñònh m ñeå haøm soá (1) coù cöïc tieåu maø khoâng coù cöïc ñaïi. 

 ÑS:  b)  c) m  0. 

Baøi 6. Cho haøm soá:   

3 2
4,y x ax  

3 2
4 0x ax  

3 2
6 9 1y x x x   

4 2
2 1 (1)y x x  

4 2

4
2 1 log (2)x x m  

4 2
5 4 (1)y x x  

9
4

4

m  

4 21 3

2 2

y x mx  

3
0;

2

A
 
 
 

3 3
; 2 2

2 2

y y x   

3 4
( )

1

x
y H

x






VIII. OÂN TAÄP KHAÛO SAÙT HAØM SOÁ  
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 a) Khaûo saùt vaø veõ ñoà thò haøm soá. 

 b) Vôùi giaù trò naøo cuûa a, ñöôøng thaúng y = ax + 3 khoâng caét ñoà thò (H)? 

 c) (*) Qua ñieåm M(2 ; 3) vieát phöông trình tieáp vôùi ñoà thò (H). 

 ÑS:  b) –28 < a  0  c) y = –28x + 59. 

Baøi 7. Cho haøm soá:   (m laø tham soá) 

 a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò haøm soá (1) khi m = 1. 

 b) Tìm k ñeå phöông trình  coù 3 nghieäm phaân bieät. 

 c) Vieát phöông trình ñöôøng thaúng ñi qua hai ñieåm cöïc trò cuûa ñoà thò haøm soá (1). 

 ÑS:  b)   c)  

Baøi 8. Cho haøm soá:     (1)   (m laø tham soá) 

 a) Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò cuûa haøm soá (1) khi m = 1. 

 b) Tìm m ñeå haøm soá (1) coù ba ñieåm cöïc trò. 

 ÑS:  b)  

B. PHẦN TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Trong các hàm số sau đây, hàm số nào nghịch biến trên R: 

 A. y =   B. y =           C. y =       D. y =  

Câu 2.  Soá cöïc trò cuûa haøm soá y =  - x
4
 + 6x

2
 - 8x + 1 laø:  

 A. 0  B. 1        C. 2                      D. 3  

Câu 3.  Tìm giá trị cực đại của hàm số y =  x3 - 3x + 2  

  A. 4              B. 1             C. 0             D. -1 

Câu 4. Giá trị lớn nhất của hàm số trên đoạn [-1; 2] là  

 A. 6   B. 10    C. 15    D. 11 

Câu 5. Đồ thị hàm số  y =  có bao nhiêu tiệm cận 

 A. 0               B. 1    C. 2    D. 3 

Câu 6. Đồ thị hàm số  y = . Trong các câu sau , chọn câu đúng. 

 A. Nhận I(-2, 1) làm tâm đối xứng.   B. Nhận I(2, 1) làm tâm đối xứng. 

3 2 2 2 2
3 3(1 ) (1)y x mx m m m      

3 2 3 2
3 3 0x x k k    

1 3; 0; 2;k k k     2
2y x m m  

4 2 2
( 9) 10y mx m x   

3 0 3.m hay m   

x 1

x 5





24 x 4 2x 2x 1  
32x 3 

21232 23  xxxy

2

3 3x

x 1





x 3

x 2
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 C. Nhận I(-2, -1) làm tâm đối xứng.   D. Nhận I(2, -1) làm tâm đối xứng. 

Câu 7. Đường cong trong hình dưới đây là đồ thị của hàm số nào?    

   

 

A. y =  B. y =    C. y =   D. y =  

Câu 8. Bảng biến thiên sau đây là của hàm số nào? Chọn câu đúng. 

 

A.  y =     B. y =  

C. y =     D. y =  

Câu 9. Số giao điểm của hai đường cong y = và y =  

A. 0         B. 1      C. 2        D. 3 

Câu 10. Đồ thị hàm số  cắt đồ thị hàm số  tại hai điểm phân 

biệt A, B. Khi đó độ dài AB là bao nhiêu ? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 11.  Cho hàm số (C): y = . Hệ số góc của tiếp tuyến với (C) tại điểm thuộc (C) có 

tung độ là (-1) 

A.    B. .    C. 1    D. -1 

3 2x 3x 2   3 2x 3x 2  4 2x 2x 2   4 2x 2x 2 

3x 3x 1   3x 3x 1 

3 2x 3x 2   3 2x 3x 2 

3 2x 2x 2x 1   2x x 1 

3 2 3 2y x x x    23 2y x x 

5 2AB  2 2AB  3 2AB  1AB 

2

x 1

1

2

1

2
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Câu 12. Cho hàm số (C): y = . Tọa độ điểm M thuộc (C) mà tại điểm đó tiếp tuyến 

với (C) có hệ số bằng (-3). 

A. (1; -1)  B. (-1; -3)   C. (0; 1)   D. (-1; 3) 

Câu 13.  Cho hàm số y =  đồng biến trên khoảng nào? 

A.    B.    C.   D.  

Câu 14. Giaù trò m ñeå haøm soá y = x
3
 -3x

2
 + 3(m

2
 -1)x ñaït cöïc tieåu taïi x0 = 2 laø:  

A.  m = 1   B. m  1   C. m = 1  D. m = -1  

Câu 15.  Cho y =  . Hàm số đạt cực trị tại , . Tổng ( + + . ) bằng: 

A. -12    B. – 4    C. 4   D. 12 

Câu 16. Giá trị nhỏ nhất của hàm số y =   trên đoạn [2; 4] bằng: 

A. 6    B. -2    C. -3   D. 5 

Câu 17. Đồ thị trong hình bên dưới là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở 

bốn phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào ? 

 

A.  B.  C.  D. 
 

Câu 18. Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây 

đúng ? 

3 2x 3x 1 

42x 3

1
;

2

 
  
 

 0;
1

;
2

 
  
 

 ;0

  

2x 2x 4

x 2

 


1x 2x 1x 2x 1x 2x

2x 5

x 1





2 1

2 4






x
y

x

2

1

x
y

x






2

1

x
y

x






1

2






x
y

x

4 2y ax bx c  
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  A.    B.   

 C.    D.   

Câu 19. Với giá trị nào của m thì phương trình 𝑥3 - 12x + m – 2 = 0 có 3 nghiệm phân biệt. 

A.   B.   C.  D.  

Câu 20.  Có bao nhiêu tiếp tuyến với (C): y =  song song với đường thẳng (d): 3x + 4y – 

1= 0. 

A. 1    B. 2    C. 3   D.4 

Câu 21. Với giá trị nào của m thì hàm số y = nghịch biến trên tập xác 

định. 

A.    B.     C.   D.   

Câu 22. Cho hàm số y =  . Với giá trị nào của m thì hàm số có hai điểm cực trị 

A và B sao cho AB = . 

A. m = 1   B. m = 2   C. m = 1; m = 2     D. m = 1 

Câu 23. Tìm các giá trị của m để giá trị nhỏ nhất của hàm số y =  trên đoạn [0;1] 

bằng -2.  

A. m = -1    B. m = 2        C. m = -1; m = 2 D.m = 1; m = -2 

Câu 24. Đồ thị sau đây là của hàm số y = −x3 + 3x + 1.Với giá trị nào của m thì phương 

trình: x3 − 3x − m = 0 có 3 nghiệm phân biệt 

a 0,b 0,c 0   a 0,b 0,c 0  

a 0,b 0,c 0   a 0,b 0,c 0  

16 m 16   18 m 14   14 m 18   4 m 4  

x 1

x 2





3
2x

2mx mx m 1
3

    

1
0 m

4
 

1
0 m

4
 

m 0

1
m

4



 


m 0

1
m

4



 


3 2 3x 3mx 4m 

20

 

2x m m

x 1
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A. -1< m < 3 B. -2 < m < 2 C. -2 ≤ m < 2 D. -2 < m < 3 

Câu 25. Tìm m để (C): y = x4 – 2mx2 + m – 1 cắt trục hoành tại 4 điểm phân biệt 

A. m < 1 B. m > 1 C.   D.   

Câu 26.  Đường thẳng nào sau đây là tiếp tuyến của đồ thị (C): y =  và có hệ số 

góc nhỏ nhất? 

A. y = -3x -3            B. y = -x – 3       C. y = -3x + 3       D. y = -5x + 10 

Câu 27. Cho hàm số y =  có đồ thị là (C), M là điểm bất kì thuộc (C). Giá trị nhỏ nhất 

của tổng khoảng cách từ điểm M đến hai đường tiệm cận của đồ thị (C) bằng: 

A. 3   B. 7    C. 6   D. 2  

 Câu 28. (Câu 50, MĐ 101, 2018) Cho hàm số  y f x ,  y g x . Hai hàm số  y f x và  y g x

có đồ thị như hình bên, trong đó đường cong đậm hơn là đồ thị của hàm số  y g x . 

 

Hàm số    
3

4 2
2

h x f x g x
 

    
 

  đồng biến trên khoảng nào sau đây? 

A. 
31

5;
5

 
 
 

. B. 
9

;3
4

 
 
 

. C. 
31

;
5

 
 

 
. D. 

25
6;

4

 
 
 

. 

  

m 1

m 2





m 2

3 2x 3x 2 

2x 1

x 3





7 7 7 7
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1. Ñònh nghóa luyõ thöøa 

Soá muõ  Cô soá a Luyõ thöøa  

 a  R (n thöøa soá a) 

   

   

  
 

   

2. Tính chaát cuûa luyõ thöøa 

  Vôùi moïi a > 0, b > 0 ta coù: 

   

   a > 1 : ;    0 < a < 1 :  

  Vôùi 0 < a < b ta coù: 

  ;   

 Chuù yù:  + Khi xeùt luyõ thöøa vôùi soá muõ 0 vaø soá muõ nguyeân aâm thì cô soá a phaûi khaùc 0. 

   + Khi xeùt luyõ thöøa vôùi soá muõ khoâng nguyeân thì cô soá a phaûi döông. 

a


*Nn . ......
n

a a a a a
  

0 0a 10  aa

)( *Nnn  0a
n

n

a
aa

1
 

),( *NnZm
n

m
 0a )( abbaaaa nnn mn

m



),(lim *NnQrr nn  0a nraa lim












b

a

b

a
baabaaa

a

a
aaa 








  ;.)(;)(;;. .

a a      a a     

0
m m
a b m   0

m m
a b m  

CHƯƠNG II 

HAØM SOÁ LUYÕ THÖØA – HAØM SOÁ MUÕ – HAØM SOÁ LOGARIT 

I. LUYÕ THÖØA  
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3. Ñònh nghóa vaø tính chaát cuûa caên thöùc 

  Caên baäc n cuûa a laø soá b sao cho . 

  Vôùi a, b  0, m, n  N*, p, q  Z ta coù: 

  ; ; ;        

  ;  Ñaëc bieät  

  Neáu n laø soá nguyeân döông leû vaø a < b thì . 

    Neáu n laø soá nguyeân döông chaün vaø 0 < a < b thì . 

 Chuù yù:  

  + Khi n leû, moãi soá thöïc a chæ coù moät caên baäc n. Kí hieäu . 

  + Khi n chaün, moãi soá thöïc döông a coù ñuùng hai caên baäc n laø hai soá ñoái nhau. 

Ví dụ 1. Vieát bieåu thöùc P =  döôùi daïng luyõ thöøa vôùi soá muõ höõu tæ 

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 2. Rút gọn bieåu thöùc P =    

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

n
b a

.
n n n
ab a b ( 0)

n

n

n

a a
b

b b

    ( 0)

p
n p n
a a a 

m n mn
a a

( 0)
n mp qp q

Neáu thì a a a

n m

  
mnn m

a a

n n
a b

n n
a b

n
a

5 2

3

b b

b b

     1 1 1 1 1 1

4 4 4 4 2 2. .a b a b a b  
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Ví dụ 3. So sánh m , n biết     

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 4. Coù theå keát luaän gì veà soá a neáu  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

4. Coâng thöùc laõi keùp 

 Goïi A laø soá tieàn göûi, r laø laõi suaát moãi kì, N laø soá kì. 

 Soá tieàn thu ñöôïc (caû voán laãn laõi) laø:   

Ví dụ 5. (Đề tham khảo – Bộ GD & ĐT năm 2018 – Câu 22) Một người gửi 100 triệu đồng vào ngân 

hàng với lãi suất 0, 4% / tháng. Biết rằng nếu không rút tiền ta khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi tháng, 

số tiền lãi sẽ được lập vào vốn ban đầu để tính lãi cho tháng tiếp theo. Hỏi sau 6 tháng, người đó 

được lĩnh bao nhiêu tiền (cả vốn ban đầu và lãi), nếu trong khoảng thời 

gian này người đó không rút tiền ra và lãi xuất không thay đổi ?  .........................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 6. (THPT QG năm 2018 – Mã đề 104) Một người gửi tiết kiệm vào một ngân hàng với lãi suất 

6,1% /năm. Biết rằng nếu không rút tiền ra khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi năm số tiền lãi sẽ được nhập 

vào vốn để tính lãi cho năm tiếp theo. Hỏi sau ít nhất bao nhiêu năm người đó thu được (cả số tiền 

gửi ban đầu và lãi) gấp đôi số tiền gửi ban đầu, giả định trong khoảng thời gian này lãi suất không 

thay đổi và người đó không rút tiền ra ?  ..........................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

   2 1 2 1

m n

  

1 1

2 21 1

a a


   

   
   

(1 )
N

C A r 
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A. BÀI TẬP TỰ LUẬN  

Baøi 1. Vieát caùc bieåu thöùc sau döôùi daïng luyõ thöøa vôùi soá muõ höõu tæ: 

 a)   b)   c)   

 d)    e)     

Baøi 2. Ñôn giaûn caùc bieåu thöùc sau: 

 a)   b)   

 c)    

Baøi 3. Ñôn giaûn caùc bieåu thöùc sau: 

 a)     b)  

Baøi 4. So saùnh hai soá m, n neáu: 

 a)    b)   c)  

 d)   e)   

Baøi 5. Coù theå keát luaän gì veà soá a neáu: 

 a)   b)  c)  

 d)   e)   

 

 4 2 3
, 0x x x   5 3 , , 0

b a
a b

a b


5 3

2 2 2

3 3
2 3 2

3 2 3

4 3 8
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a b a b
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B. BÀI TẬP TRẮC NHIỆM  

Câu 1: Cho  là hai số thực dương và  là hai số thực tùy ý. Đẳng thức nào sau đây là 

sai? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 2: Nếu m là số nguyên dương, biểu thức nào theo sau đây không bằng với  ? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 3: Giá trị của biểu thức  là: 

A. 9 B.  C. 81 D.  

Câu 4: Trục căn thức ở mẫu biểu thức  ta được: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 5: Rút gọn :  ta được : 

A. a2 b B. ab2 C. a2 b2 D. Ab 

Câu 6: Rút gọn :  ta được : 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Kết quả  là biểu thức rút gọn của phép tính nào sau đây ? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 8: Rút gọn được kết quả: 

x, y m,n

m n m nx .x x   
n n nxy x .y  

m
n nmx x  

m nm nx .y xy




 
m

42

2m4  m 3m2 . 2  m m4 . 2 4m2

2 3 3 2 3A 9 : 27

4 5 33  4 12 33 

33

1

5 2

33 325 10 4

3

 
33 5 2 33 375 15 4  33 5 4

 
4

3 24

3 12 6

a .b

a .b

2 4 2 2

3 9 9 9a 1 a a 1 a 1
   

      
   

1

3a 1
4

3a 1
4

3a 1
1

3a 1

5

2a  a 0

5a. a

3 7

3

a . a

a

5a . a
54 a

a

4 1
1

23 3
33

2 2

33 3

a 8a b b
A . 1 2 a

a
a 2 ab 4b
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A. 1 B. a + b C. 0 D. 2a – b 

Câu 9: Giả sử với biểu thức A có nghĩa, giá trị của biểu thức  

là: 

A. 1 B.  C. 2 D.  

Câu 10: Biết . Khi đó ta có thể kết luận về a là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 11: Cho biểu thức 
3 2 3 , 0.
k

P x x x x   Xác định k sao cho 
23

24P x   

A. 2k    B. 4k   C. 6k   D. 8k   

Câu 12: Giá trị của biểu thức    
2017 2016

7 4 3 7 4 3  bằng  

A. 7 4 3   B. 7 4 3  C.1  D.  
2016

7 4 3  

Câu 13: Ông Toàn gửi 50 triệu đồng vào ngân hàng ngân hàng Đông Á theo thể thức lãi kép 

(đến kỳ hạn mà người gửi không rút lãi ra thì tiền lãi được tính vào vốn của kỳ kế tiếp) với lãi 

suất14% một năm. Hỏi sau hai năm ông Toàn thu được cả vốn lẫn lãi bao nhiêu (giả sử lãi suất 

không thay đổi).  

A. 63,98 triệu đồng B. 64,98 triệu đồng C. 64,89 triệu đồng D. 65,89 triệu đồng 

  

3 3

2 2

1 1

2 2

a b a b a b
A .

a b ab
a b

 
    

   

1 3

   
2 3 3 2

a 1 a 1
 

  

a 2 a 1 1 a 2  0 a 1 
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1. Ñònh nghóa 

  Vôùi a > 0, a  1, b > 0, ta coù:  

 Chuù yù:  coù nghóa khi  

  Logarit thaäp phaân:    

  Logarit töï nhieân (logarit Nepe):   (vôùi  ) 

2. Tính chaát 

  ;  ;  ;   

  Cho a > 0, a  1, b, c > 0. Khi ñoù: 

   + Neáu a > 1 thì  

   + Neáu 0 < a < 1 thì  

3. Caùc qui taéc tính logarit. Vôùi a > 0, a  1, b, c > 0, ta coù: 

       

4. Ñoåi cô soá. Vôùi a, b, c > 0 vaø a, b  1, ta coù:  

     hay    

       

 

log
a
b a b  

log
a
b

0, 1

0

a a

b

  




10
lg log logb b b 

ln log
e

b b
1

lim 1 2,718281

n

e

n

 
   

 

log 1 0
a

 log 1
a
a  log

b

a
a b

log
( 0)a

b
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log log
a a
b c b c  

log log
a a
b c b c  

log ( ) log log
a a a
bc b c  log log log

a a a
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b c
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a a
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b c c
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Ví dụ 7. Thöïc hieän caùc pheùp tính sau:  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 8. Cho ; . Tính   theo a, b.  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 9. Chứng minh rằng , vôùi .  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

9 8
log 2 log 27

27 4

30
log 3 a

30
log 5 b

30
log 1350

1
log (log log )

3 2
c c c

a b
a b


 

2 2
7a b ab 
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A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Thöïc hieän caùc pheùp tính sau: 

 a)   b)   c)   d)  

Baøi 2. Tính giaù trò cuûa bieåu thöùc logarit theo caùc bieåu thöùc ñaõ cho: 

 a) Cho . Tính   theo a. 

 b) Cho . Tính  theo a. 

 c) Cho  ; . Tính  theo a, b.  

Baøi 3. Chöùng minh caùc ñaúng thöùc sau (vôùi giaû thieát caùc bieåu thöùc ñaõ cho coù nghóa): 

 a)   b)   c)   

B. BÀI TẬP TRẮC NHIỆM  

Câu 1: Giá trị của   là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 2:  bằng: 

A. 4900 B. 4200 C. 4000 D. 3800 

Câu 3: Cho a > 0 và a  1.  Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A.  có nghĩa với x B. loga1 = a và logaa = 0 

C. logaxy = logax. logay D.  (x > 0,n  0) 

Câu 4: Cho a > 0 và a  1, x và y là hai số dương.  Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A.  B.  

C.  D.  

2 1

4

log 4.log 2
5 27

1
log .log 9

25

3
log

a
a 32

log 2log 3
4 9

2
log 14 a

49
log 32

15
log 3 a

25
log 15

25
log 7 a

2
log 5 b

3
5

49
log

8

log log
a a
c b

b c
log log

log ( )

1 log

a a

ax

a

b x

bx

x






log

1 log

log

a

a

ab

c

b

c

 

5 7

9 1252

log 6 log 8

1 log 4 log 272 log 3

25 49 3
P

3 4 5
 

 


 

8 9 10 12

2 2lg710 

alog x

n

a alog x n log x

a
a

a

log xx
log

y log y
 a

a

1 1
log

x log x


 a a alog x y log x log y  
b b alog x log a.log x
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Câu 5: Khẳng định nào đúng: 

 A.  B.   

C.  D.  

Câu 6: Giá trị của  với  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Giá trị của  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 8: Cho số thực . Giá trị của biểu thức   

A.  B.  C.  D.  

Câu 9: Nếu  (a > 0, a  1) thì x bằng: 

A.  B.  C.  D. 3 

Câu 10: Nếu  (a > 0, a  1) thì x bằng: 

A.  B.  C.   D. 16 

Câu 11: Nếu  (a, b > 0) thì x bằng: 

A.  B.  C. 5a + 4b D. 4a + 5b 

Câu 12: Nếu  (a, b > 0) thì x bằng: 

A.  B.  C.  D.  

 

3

2 2 2

3log a 2log a
3

2 2 2

3log a 4log a

3

2 2 2

3log a 4log a
3

2 2 2

3log a 2log a

3a
log a  a 0,a 1 

3

2
6

1

6

2

3

5 3

alog a a a a

3

10

13

10

1

2

1

4

a 0,a 1 
3 52 2 4

a
34

a . a. a . a
A log

a


193

60

73

60

103

60

43

60

a a a a

1
log x log 9 log 5 log 2

2
  

2

5

3

5

6

5

a a a

1
log x (log 9 3log 4)

2
 

2 2 2
3

8

2 2 2log x 5log a 4log b 

5 4a b 4 5a b

2 3

7 7 7log x 8log ab 2log a b 

4 6a b 2 14a b 6 12a b 8 14a b
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Câu 13: Cho lg2 = a .  Tính lg25 theo a? 

A. 2 + a B. 2(2 + 3a) C. 2(1 - a) D. 3(5 - 2a) 

Câu 14: Cho lg5 = a .  Tính  theo a? 

A. 2 + 5a B. 1 - 6a C. 4 - 3a D. 6(a - 1) 

Câu 15: Cho lg2 = a .  Tính lg theo a? 

A. 3 - 5a B. 2(a + 5) C. 4(1 + a) D. 6 + 7a 

Câu 16: Cho .  Khi đó tính theo a là: 

A. 3a + 2 B.  C. 2(5a + 4) D. 6a – 2 

Câu 17: Cho .  Khi đó log318 tính theo a là: 

A.  B.  C. 2a + 3 D. 2 - 3a 

Câu 18: Nếu  thì  bằng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 19: Cho . Tính giá trị của biểu thức:  

A.  B.  C.  D.  

Câu 20: Cho x2 + 4y2 = 12xy   x > 0, y > 0. Khẳng định đúng là: 

A.            B.  

C.       D.  

1
lg

64

125

4

2log 5 a 4log 500

 
1

3a 2
2



2log 6 a

2a 1

a 1





1

a b

log3 a log9000

2a 3 2a 3 32a 3a

a b clog x 2, log x 3, log x 4   2a b c
log x

6

13

24

35

1

9

12

13

log x log y log12     
1

log x 2y 2log 2 log x log y
2

   

 2 2log x log y log 12xy  2log x 2log y log12 log xy  
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1. Khaùi nieäm 

 a) Haøm soá luyõ thöøa   ( laø haèng soá) 

  

Soá muõ  Haøm soá  Taäp xaùc ñònh D 

 = n (n nguyeân döông)  D = R 

 = n (n nguyeân aâm hoaëc n = 0)  D = R \ {0} 

 laø soá thöïc khoâng nguyeân  D = (0; +) 

 Chuù yù: Haøm soá  khoâng ñoàng nhaát vôùi haøm soá . 

Đồ thị hàm số lũy thừa trên  0;  ứng với các giá trị khác nhau của  . 

 

 b) Haøm soá muõ  (a > 0, a  1).  

   Taäp xaùc ñònh:  D = R. 

   Taäp giaù trò:   T = (0; +). 

y x 

y x 

n
y x

n
y x

y x 

1

ny x ( *)
n

y x n N 

x
y a

III. HAØM SOÁ LUYÕ THÖØA  

HAØM SOÁ MUÕ – HAØM SOÁ LOGARIT 
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   Khi a > 1 haøm soá ñoàng bieán, khi 0 < a < 1 haøm soá nghòch bieán. 

   Nhaän truïc hoaønh laøm tieäm caän ngang. 

   Ñoà thò: 

     

 c) Haøm soá logarit   (a > 0, a  1) 

   Taäp xaùc ñònh: D = (0; +). 

   Taäp giaù trò:  T = R. 

   Khi a > 1 haøm soá ñoàng bieán, khi 0 < a < 1 haøm soá nghòch bieán. 

   Nhaän truïc tung laøm tieäm caän ñöùng. 

   Ñoà thò: 

       

2. Giôùi haïn ñaëc bieät 

          

 

log
a

y x

1

0

1
lim(1 ) lim 1

x

x

x x

x e

x 

 
    

  0

ln(1 )
lim 1

x

x

x




0

1
lim 1

x

x

e

x




 a>1 

 y=ax 
y

x1

 0<a<1 

 y=ax 
y

x
1

1 <a 

 y=logax 

1

y

x
O

0<a<1 

 y=logax 

1 x

y

O
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3. Ñaïo haøm  

  ;  

 Chuù yù:  .    

   ;   

    ;    

   ;   

       (x > 0);      

Ví dụ 10. Tìm tập xác định của hàm số sau 

5
3

2

1

x x
y
x

 
  

 
  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 11. Tìm tập xác định của hàm số sau  
3

2 3 2y x x


      

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 12. Tìm tập xác định của hàm số sau  
1

2 35 6y x x       

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 13. Tìm tập xác định của hàm số sau  2
log 1y x    

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

  1
( 0)x x x


     1

.u u u


 

 n

n n

vôùi x neáu n chaün
x

vôùi x neáu n leû
n x

1

1  0   

 0   

  
   

 
1

n

n n

u
u

n u


 


  ln
x x
a a a


   ln .

u u
a a a u


 

 x x
e e


   .

u u
e e u


 

  1
log

ln
a
x

x a


  log

ln
a

u
u

u a




  1
ln x

x


  ln

u
u

u
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Ví dụ 14. Tìm đạo hàm cấp 1 của hàm số sau 
2 4 3x x
y e

     

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 15. Tìm đạo hàm cấp 1 của hàm số sau 
3 3 13x xy      

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 16. Tìm đạo hàm cấp 1 của hàm số sau  2ln 4y x     

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 17. Tìm đạo hàm cấp 1 của hàm số sau  2

5
log 1y x x      

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 18. So sánh a, b, c, biết đồ thị bên dưới là của các hàm số  

log , log , log ,(0 , , 1)a b cy x y x y x a b c       

 

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  
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Ví dụ 19. So sánh a, b, c, biết đồ thị bên dưới là của các hàm số , ,x x xy a y b y c     

 

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 20. Cho điểm  0;4C  đường thẳng đi qua C, cắt hai đồ thị hàm số ,
x x
y a y b   lần lượt 

tại A và B sao cho AB AC . Tính a theo b.   

 

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN  

Bài 1: Tìm tập xác định cuûa caùc haøm soá sau: 

a) 
 

  
 

3
2

2x  - x + 1

1

y

x

    b)  2 2

(x  -3x + 2)y      c) 
2

2 3
(x  - 2x + 1)



y   

d) 2 2

(x  - 1)
y    e) 2

3
log (x  - 2x)y    f)   2

ln(x  - 5x+6) ( 1)y x  

Bài 2: Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau: 

  a) 


2
2

3
x x

y        b)     c)   3

2 .3 1
x x

y x  ( x >1) 

 d)   e)      f)  

2
2x x

y e


x
y x x e

2
( 2 )

 

1

3.

x x

y x e




2

3

1

x

y

x x
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Bài 3:Tính ñaïo haøm cuûa caùc haøm soá sau: 

 a)     b)    c)  2

log( 2 )y x x   

 d)   e)    f)  

B. BÀI TẬP TRẮC NHIỆM  

Câu 1: Hàm số nào sau đây có tập xác định là  ? 

 A.      B.     C.     D.  

Câu 2: Hàm số y =  có tập xác định là: 

A. [-1; 1] B. (-; -1]  [1; +) C. R\{-1; 1} D. R 

Câu 3: Tập xác định D của hàm số  

A.  B.  

C.  D.  

Câu 4: Tập xác định D của hàm số  

A.   B.   

C.   D.  

Câu 5: Tập xác định D của hàm số  

A.  B.  C.  D.  

Câu 6: Cho hàm số , các kết luận sau, kết luận nào sai: 

A. Tập xác định  

B. Hàm số luôn luôn đồng biến với mọi  thuộc tập xác định 

y x x
2

ln(2 3)   y x
2

log (cos )

y x x x
2

(2 1) ln(3 )   y x x
3

1

2

log ( cos )  y x
3

log (cos )

 
0,1

2y x 4   
1/2

y x 4 

3
x 2

y
x

 
  
 

 
2

2y x 2x 3


  

3 21 x

 
3

2y x 3x 4


  

 D \ 1,4     D ; 1 4;    

 D 1;4   D 1;4 

 
1

3 2 4y x 3x 2x  

   0;1 2;   R \ 0,1,2

   ;0 1;2     ;0 2;  

 
3

2
4y 2x 3 9 x


   

 3;  
3

3;3 \
2

 
  

 

3
;3

2

 
 
 

3
;3

2

 
 
 

4y x




 D 0; 

x
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C. Hàm số luôn đi qua điểm  

D. Hàm số không có tiệm cận 

Câu 7: Trong các hàm số sau đây, hàm số nào đồng biến trên các khoảng nó xác định ? 

A. y = x-4 B. y  =  C. y = x4 D. y =  

Câu 8: Hàm số y =  có đạo hàm là: 

A. y’ =   B. y’ =   

C. y’ =   D. y’ =  

Câu 9: Đạo hàm của hàm số  7y cos x  là: 

A. 
7 8

sin x

7 cos x


 B. 

7 6

sin x

7 cos x
 C. 

7 6

1

7 cos x
 D. 

7 6

sin x

7 cos x


 

Câu 10: Tập xác định D của hàm số  

A.  B.  

C.  D.  

Câu 11: Tập xác định của hàm số  

A.  B.  C.  D.  

Câu 12: Hàm số y =  có tập xác định là: 

A. (0; +) B. (-; 0)          C. (-; 2)  (3; +)   D. (2; 3)       

Câu 13: Hàm số y =  có tập xác định là: 

A. (0; +)\ {e} B. (0; +) C.  D. (0; e) 

 M 1;1

3

4x


3 x

3 3a bx

3 3

bx

3 a bx  

2

2
33

bx

a bx

32 33bx a bx
2

3 3

3bx

2 a bx

 2

2y log x 2x 3  

 D 1;3     D ; 1 3;    

 D 1;3     D ; 1 3;    

2

3y log x x 12  

 4;3    ; 4 3;       ; 4 3;     4;3

 2ln x 5x 6  

1

1 ln x
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Câu14: Tập xác định D của hàm số  

A.  B.  C.  D.  

Câu 15: Đạo hàm của hàm 
2x xy e   là: 

A.  
2x x2x 1 e   B.   x2x 1 e  C.  2 2x 1x x e   D.   2x 12x 1 e   

Câu16: Hàm số  có đạo hàm là 

A. .    B. .        C. .    D. . 

Câu 17: Đạo hàm của hàm số   xy 2x 1 5  là: 

A.  x5 2 2x ln 5 ln 5   B.  x5 2 2x ln 5 ln 5    

C.  x x 12.5 2x 1 x.5    D. x2.5 ln 5  

Câu 18: Hàm số    2

2log 2f x x x   có đạo hàm 

A.   2

ln 2

2
f x

x x
 


.  B.  

 2

1

2 ln 2
f x

x x
 


.  

C.  
 

2

2 2 ln 2

2

x
f x

x x


 


.  D.  

 

 2

2 2

2 ln 2

x
f x

x x


 


. 

Câu 19: Hàm số    2ln 1f x x   có đạo hàm 

A.   2

1

1
f x

x
 


.  B.   2

2

1

x
f x

x
 


.  

C.   2 1

x
f x

x
 


.  D.  

 

 2

2 1

1 ln 2

x
f x

x


 


. 

Câu 20: Hàm số nào dưới đây đồng biến trên tập xác định của nó? 

A. y =  B. y =  C. y =  D. y =  

Câu 21: Hàm số nào dưới đây thì nghịch biến trên tập xác định của nó? 

     
2 3

4 1 8

2

y log x 1 log 3 x log x 1     

 D ;3   D 1;3     D 1;3 \ 1     D 1;3 \ 1 

2 33x xy 

 
2 32 3 .3 .ln3x xx 

2 33 .ln 3x x  
22 3 13 .3x xx x    

2 32 3 .3x xx 

 
x

0,5

x
2

3

 
 
 

 
x

2

x
e 
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A. y =  B. y =  C. y =  D. y =  

Câu 22: Hàm số nào có đồ thị như hình vẽ ỏ bên đây ? 

 

A.          B.        C.          D.  

Câu 23: Giá trị nhỏ nhất của hàm số  trên  là: 

A. 1 B.  C.  D.  

Câu 24: Giá trị lớn nhất của hàm số  trên là: 

A. 0 B.  C.  D.  

Câu 25: Đường thẳng y m  , cắt hai đồ thị hàm số ,
x x
y a y b   và trục tung lần lượt tại M, N 

A thoả 3 2AN AM . Mệnh đề nào đúng   

 

A. 2 3a b   B. 3 2a b  C. 2 3a b  D. 3 2 1a b  

Câu 26: Đường thẳng 3y   , cắt hai đồ thị hàm số log , log
a b

y x y x   tại điểm 
1 2
,x x  thoả 

2 1
2x x , giá trị của 

a

b
 bằng 

2log x
3

log x
elog x


log x

x
1

y
3

 
  
 

2
1

y
2

 
  
 

xy 3  
x

y 2

 
2x 2x 2y e / 0;2   

2x 2x 2y e / 0;2 

e
1

e
e

ln x
y

x
 21;e  

1

e 2

2

e
0
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A. 3   B. 3  C. 3 2  D. 2  

Câu 27: Đường thẳng 5x   , cắt trục hoành và hai đồ thị hàm số log , log
a b

y x y x   tại các 

điểm A, B, C thoả 2CB AB , giá trị của 
a

b
 bằng 

 

A. 2a b   B. 3a b  C. 3 a b  D. 5a b  

 

 

1. Phöông trình muõ cô baûn:  Vôùi a > 0, a  1:    

Ví dụ 21. Giải phương trình sau 
2 5 16

2 1024
x x      

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

2. Dạng đưa về cùng cơ số: Vôùi a > 0, a  1:     

0

log

x

a

b
a b

x b

 
  

( ) ( )
( ) ( )

f x g x
a a f x g x  

IV. PHÖÔNG TRÌNH MUÕ  
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Chuù yù: Trong tröôøng hôïp cô soá coù chöùa aån soá thì:   

Ví dụ 22. Giải phương trình sau    

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 b) Logarit hoaù:    

Ví dụ 23. Giải phương trình sau    

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

c) Ñaët aån phuï: 

   Daïng 1:    ,  trong ñoù P(t) laø ña thöùc theo t. 

   Daïng 2:  

    Chia 2 veá cho , roài ñaët aån phuï  

  Daïng 3:  , vôùi  . Ñaët   

( 1)( ) 0
M N
a a a M N    

2 2 2 2
1 2 1

2 2 3 3
x x x x    

 ( ) ( ) ( ) log . ( )  f x g x

aa b f x b g x

2 1

15 .2 50
x

x x



 

( )
( ) 0
f x

P a 
( )

, 0

( ) 0

f x
t a t

P t

  




2 ( ) ( ) 2 ( )
( ) 0

f x f x f x
a ab b    

2 ( )f xb

( )f x

a
t

b

 
  
 

( ) ( )f x f x
a b m  1ab  ( ) ( ) 1f x f x

t a b

t
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Ví dụ 24. Giải phương trình sau  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 25. Giải phương trình sau  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

Ví dụ 26. Giải phương trình sau  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

2 2
2 2

4 9.2 8 0
x x   

   5 24 5 24 10

x x

   

64.9 84.12 27.16 0
x x x  
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d) Söû duïng tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá 

  Xeùt phöông trình: f(x) = g(x) (1) 

   Ñoaùn nhaän x0 laø moät nghieäm cuûa (1). 

   Döïa vaøo tính ñoàng bieán, nghòch bieán cuûa f(x) vaø g(x) ñeå keát luaän x0 laø nghieäm duy 

 nhaát: 

    

Ví dụ 27. Giải phương trình sau  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

e) Ñöa veà phöông trình caùc phöông trình ñaëc bieät 

    Phöông trình tích A.B = 0    

     Phöông trình   

Ví dụ 28. Giải phương trình sau  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

( ) ñoàng bieán vaø ( ) nghòch bieán (hoaëc ñoàng bieán nhöng nghieâm ngaët). 

( ) ñôn ñieäu vaø ( )   haèng soá

f x g x

f x g x c


 

2 3 5
x x x 

0

0

A

B

 
 

2 2 0
0

0

A
A B

B

 
   



8.3 3.2 24 6
x x x  
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Bài 1: Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)   b)   c)    

d)        e)  

Bài 2: Giaûi caùc phöông trình sau  

a)   b)   c) 

 

d)   e)  

Bài 3: Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)   c)   d)   

Bài 4:  (*) Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)    b)   

 c)  

 Bài 5: (*) Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)       b)   

B.  BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1: Nghiệm của phương trình   là 

A.  B.  C.  D. 0 

Câu 2: Nghiệm của phương trình  là: 

A.  B.  C.  D.  

3 1 8 2
9 3
x x   

2

3 2 2 3 2 2

x

   1
3 .2 72
x x 

10 5

10 1516 0,125.8

x x

x x

 

 

4 1 3 2
2 1

5 7

x x 

   
   

   

1
4 2 8 0
x x   1 1

4 6.2 8 0
x x       

x x

7 4 3 2 3 6   

2
cos2 cos

4 4 3
x x 

2 2
2 2 1

3 28.3 9 0
x x x x    

3.16 2.81 5.36x x x  04.66.139.6

111

 xxx

1 1 1

4 6 9x x x

  

 

   
x x

2 3 2 3 14       
x x

2 3 2 3 4   

   3 5 3 5 7.2 0    
x x

x

3 7
2

5 5

 
  

 

x

x 1
12.3 3.15 5 20

x x x  

log910 8x 5 

1

2

5

8

7

4

x 1

2x1
125

25



 
 

 

1 4
1

4


1

8
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Câu 3: Số nghiệm của phương trình   là 

A. 2 B. 1 C. 3 D. 0 

Câu 4: Số nghiệm của phương trình   là 

A. 3 B. 2 C. 1 D. 0 

Câu 5: Phương trình  có hiệu các nghiệm  bằng: 

A. 2 B. 1 C. 0 D. -1 

Câu 6: Phương trình  có 2 nghiệm x1, x2 và tổng  x1+ x2 là 

A. 2 B. 3 C. 4 D. 5 

Câu 7: Phương trình  có 2 nghiệm x1, x2 .Giá trị   là 

A.  B. 2 C. 0 D.  

Câu 8: Gọi  là 2 nghiệm của phương trình:  thì  bằng: 

A. 1 B. 2 C. 4 D. 5 

Câu 9: Tổng các nghiệm của phương trình:  là : 

A. 0 B.  C.  D. 4 

Câu 10: Tổng các nghiệm của phương trình:  là : 

A. 0 B. 1 C.  D. 2 

Câu 11: Tổng bình phương các nghiệm của phương trình :  là: 

A. 8 B. 9 C. 10     D. 0 

Câu 12: Tổng các nghiệm của phương trình:  là: 

A. 2 B. 3 C.  D. 1 

Câu 13: Phương trình  có tích các nghiệm là 

A. 3 B. 0 C. 10 D. 30 

22x 7x 52 1  

2 x 2 x2 2 15  

2 2x x x x 14 2 3    1 2x x

x x 13.2 4 8 0  

  x x

9 3.3 2 0  
2

A 2 3
1
x x

2
4log 3

3
3log 2

1 2x , x
x x x5.2 7. 10 2.5  2 2

1 2x x

x 3 x 1

x 1 x 12 5 2
 

  

2 2

x x x15.25 34.15 15.9 0  

1

x x x8.3 3.2 24 6  

2 2x x 2 x x2 2 5   

0

x x x8.3 3.2 24 6  
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Câu 14: Phương trình  có 2 nghiệm x1,x2 . Giá trị   là 

A.  B. 2 C. 3 D.  

Câu 15: phương trình   có nghiệm là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 16: Phương trình có hai nghiệm phân biệt khi: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 17: Phương trình có hai nghiệm phân biệt  và  khi: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 18: Tìm m để phương trình  có đúng 3 nghiệm. 

A. m = 3. B. m = 2. C. m > 3. D. 2 < m < 3. 

 

1. Phöông trình logarit cô baûn 

  Vôùi a > 0, a  1:    

Chuù yù:  

   Khi giaûi phöông trình logarit caàn chuù yù ñieàu kieän ñeå bieåu thöùc coù nghóa. 

   Vôùi a, b, c > 0 vaø a, b, c  1:   

Ví dụ 29. Giải phương trình sau  2

3
log 7 19 2x x     

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

2. Moät soá phöông phaùp giaûi phöông trình logarit 

x x9 3.3 2 0  
1 2A 2x 3x 

24log 3 33log 2

2x 3 22 m m 0   

m 1 0 m 1  m 0 m 1   m 0

2x 1 x 32 2 2m 0   

m 0 m 4  4 m 0   m 4 

x x 14 m.2 2m 0  
1 2x , x 1 2x x 3 

m 1 m 5 m 4
3

m
2



2 2x x 24 2 6 m  

log
b

a
x b x a  

log log
b b
c a

a c

V. PHÖÔNG TRÌNH LOGARIT  
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 a) Ñöa veà cuøng cô soá 

  Vôùi a > 0, a  1:       

Ví dụ 30. Giải phương trình sau   

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

b) Muõ hoaù   Vôùi a > 0, a  1:  

Ví dụ 31. Giải phương trình sau   

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 c) Ñaët aån phuï 

Ví dụ 32. Giải phương trình sau   

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 d) Söû duïng tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá 

( ) ( )
log ( ) log ( )

( ) 0 ( ( ) 0)
a a

f x g x
f x g x

f x hoaëc g x

 
  

 

4 1/16 8
log log log 5x x x  

log ( )
log ( ) a

f x b

a
f x b a a  

3
log (3 8) 2

x
x  

2 2

3 3
log log 1 5 0x x   
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 e) Ñöa veà phöông trình ñaëc bieät  

 f) Phöông phaùp ñoái laäp    

Ví dụ 33. Giải phương trình sau   

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

    Neáu f(x) ñoàng bieán (hoaëc nghòch bieán) thì  

Ví dụ 43. Giải phương trình sau 

 
2

2 2

2 1
2 8 log

1

x
x x

x


 


  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 g) Đưa về hệ đối xứng loại II  

 Ví dụ 35. Giải phương trình sau  7
7 1 6log 6 1
x

x     

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

 ............................................................................................................................................................  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

5
log ( 3) 3x x  

( ) ( )f u f v u v  
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Bài 1: Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)               b)   

 c)     d)  

Bài 2: Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)   b)  

 c)   d)  

Bài 3: Giaûi caùc phöông trình sau  

 a)    b)   

 c)    d)  

Bài 4: Giaûi caùc phöông trình sau 

 a)    b)   

 c)     d)  

 Bài 5: (*) Giaûi caùc phöông trình sau :  

 a)       b) B. 

BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1: Số nghiệm của phương trình   là 

A. 3 B. 2 C. 1 D. 0 

Câu 2: số nghiệm của phương trình:  là: 

A. 1 B. 2 C. 0 D. 4 

Câu 3: Tập nghiệm của phương trình:  là: 

2
log ( 1) 1x x    2 2

log log ( 1) 1x x  

2 1/8
log ( 2) 6.log 3 5 2x x   

2 2
log ( 3) log ( 1) 3x x   

3 1/33
log log log 6x x x   2 2

1 lg( 2 1) lg( 1) 2 lg(1 )x x x x      

4 1/16 8
log log log 5x x x   2 2

2 lg(4 4 1) lg( 19) 2 lg(1 2 )x x x x      

2
log (9 2 ) 3

x
x  

3
log (3 8) 2

x
x  

7
log (6 7 ) 1

x
x

   1

3
log (4.3 1) 2 1

x
x

   

2 2

3 3
log log 1 5 0x x    2

2 1/22
log 3log log 2x x x  

4

7
log 2 log 0

6
x

x  
2

2

1 2

2

log 4 log 8

8

x
x  

2
log (3 )x x 

2 7 2 7
log 2.log 2 log .logx x x x  

2

3 3
log ( 6) log ( 2) 1x x

 4 4log x log x 3 1  

3
log x 1 2 
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A.  B.  C.  D.  

Câu 4: Số nghiệm của hương trình sau  là: 

A. 2 B. 3 C. 1 D. 0 

Câu 5: Giải phương trình . Ta có tổng các nghiệm là: 

A. 6 B. 3 C. . D.  

Câu 6: Phương trình:  = 0 có mấy nghiệm ? 

A. 0 B. 1 C. 2 D. 3 

Câu 7: Phương trình  có mấy nghiệm? 

A. 0 B. 1 C. 2 D. 3 

Câu 8: Số nghiệm phương trình  là: 

A. 0 B. 1 C. 2 D. 4 

Câu 9: Giải phương trình . Ta có tích các nghiệm là: 

A. 3 B. 1 C. 2 D. 27 

Câu 10: Phương trình  có tổng các nghiệm là: 

A. 81 B. 77 C. 84 D. 30 

Câu 11: Phương trình có tổng các nghiệm là 

A.  B.  C.  D.  

Câu 12: Phương trình  có tích các nghiệm là: 

A.  B. 7 C.  D.  

 3;2  4;2  3  10;2

1 2
1

4 log x 2 log x
 

 

2

22
log x 3.log x 2 0  

5

2

9

2

 ln x ln 3x 2 

     ln x 1 ln x 3 ln x 7    

x 4

3log (36 3 ) 1 x  

3 xlog x log 9 3 

3 33. log x log 3x 1 0  

1 1

3 3

log x 3 log x 2 0  

14

23

28

81

3

8

11

23

 2

3 32(log x) 5log 9x 3 0  

27

5
27 3

27

3
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Câu 13: Tìm m để phương trình  có 2 nghiệm x1, x2 sao cho 

x1. x2 = 27. 

A. . B. . C. m = 25. D. m = 1. 

Câu 14: (Đề thi THPT QG 2017 – Mã đề 101 câu 39) Tìm giá trị thực của tham số m để phương 

trình 
2

3 3
log log 2 7 0x m x m     có hai nghiệm thực

1 2
,x x , thỏa mãn 

1 2
81x x    

A. 4m     . B. 4m    . C. 81m  . D. 44m  . 

 Câu 15: Giá trị thực của tham số m để phương trình 
2

3 3
log 3log 2 7 0x x m     có hai nghiệm thực

1 2
,x x , thỏa mãn   1 2

3 3 72x x   thuộc khoảng nào sau đây  

A.  0;3   . B.  3;6   . C.  6; 3  . D.  3;0 . 

 Câu 16: (Đề tham khảo – Bộ GD & ĐT 2020) Cho phương trình 

   2

2 2
log 2 2 log 2 0x m x m     (m tham số). Tập hợp các giá trị của m để phương trình có 

hai nghiệm phân biệt thuộc đoạn [1;2].  

A.  1;2   . B. 1;2     . C. 1;2 . D. 2;  . 

Câu 19: Tích tất cả các nghiệm của phương trình 

 
2

2 2

2 1
log 2 6 2

1

x
x x

x


  


 bằng  

A. 
1

2
. B. 

7

2
. C. 2 7 . D. 2. 

Câu 20: Tổng tất cả các nghiệm của phương trình  7
7 1 6log 6 1
x

x    bằng  

A. 0 . B. 1 . C. 3 . D. 2. 

  

2

3 3log x (m 2).log x 3m 1 0    

28

3
m 

4

3
m 
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  Khi giaûi caùc baát phöông trình muõ ta caàn chuù yù tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá muõ. 

      

  Ta cuõng thöôøng söû duïng caùc phöông phaùp giaûi töông töï nhö ñoái vôùi phöông trình muõ: 

  – Ñöa veà cuøng cô soá.     – Ñaët aån phuï. 

  – …. 

 Chuù yù: Trong tröôøng hôïp cô soá a coù chöùa aån soá thì: 

      

 A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1. Giaûi caùc baát phöông trình sau :  

 a)     b)  

 c)   d)  

 e)    f)   

 l)     m)  

Bài 2. Giaûi caùc baát phöông trình sau :  

 a)     b)   

 c)    d)  

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

( ) ( )

1

( ) ( )

0 1

( ) ( )

f x g x

a

f x g x
a a

a

f x g x

 
   
  

 

( 1)( ) 0
M N
a a a M N    

2

1

2 1
3

3

x x

x x

 
  

  
 

6 3
2 1 1

1 1

2 2

x x x  
   

   
   

2 3 4 1 2
2 2 2 5 5
x x x x x       

1 2
3 3 3 11
x x x   

2 2
3 2 3 2

9 6 0
x x x x     13732 3.26   xxx

2 1 2
2 5 2 5
x x x x     1  2

2 .3  36
x x  

2.14 3.49 4 0
x x x  

1 1
1 2

4 2 3 0x x

 
  

2
( 2)

2( 1) 34 2 8 52

x
x x


   25.2 10 5 25

x x x  

VI. BAÁT PHÖÔNG TRÌNH MUÕ  
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Câu 1: Tập nghiệm của bất phương trình     là: 

A.  B.  C. 
          

D.  

Câu 2: Giải bất phương trình . Ta có nghiệm . 

A. 0 < x < 2. B. - 1 < x < 2. C. 0 < x < 1. D. 1 < x < 2. 

Câu 3: Bất phương trình:  có tập nghiệm là: 

A.  B.  C. (0; 1) D.  

Câu 4: Số nghiệm nguyên  của bất  phương trình  là: 

A.  B.  C.  D. 11 

Câu 5: Tập nghiệm của bất phương trình  là: 

A.  B.  C.        D.  

Câu 6: Nếu  thì 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Tập nghiệm của bất  phương trình  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 8: Số nghiệm nguyên của bất phương trình  là 

A. 1 B. 3 C. 0 D. 2 

Câu 9: Nghiệm của bất phương trình  là: 

1
4

x 11 1

2 2

   
   

   

 S ;0 
5

S 1;
4

 
  
 

 S 0; 1  S 2; 

|x 1|
1 1

2 2


 

 
 

2 x x
3 3

4 4



   
   

   

 1; 2  ; 2 

2x 3x 10 x 2
1 1

3 3

  

   
   

   

0 1 9

24x 15x 13

3x 41
2

2

 

 
 

 

S R S  3
S R \

2

 
  

 

3
S ;

2

 
 
 

 
x

6 5 6 5  

x 1 x 1  x 1  x 1

x 1x 3

x 3x 1(2 3) (2 3)


  

 R    ;1 3;   (1;3)

   
3 x x 1

x 1 x 310 3 10 3

 

   

2 x 1 5 x5 5 5 5  
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A.  B.  C.  D.  

Câu 10: Tập nghiệm của bất phương trình  là: 

A.   B. S =  

C.   D.  

 

  Khi giaûi caùc baát phöông trình logarit ta caàn chuù yù tính ñôn ñieäu cuûa haøm soá logarit. 

      

  Ta cuõng thöôøng söû duïng caùc phöông phaùp giaûi töông töï nhö ñoái vôùi phöông trình logarit: 

  – Ñöa veà cuøng cô soá. 

  – Ñaët aån phuï. 

  – …. 

 Chuù yù: Trong tröôøng hôïp cô soá a coù chöùa aån soá thì: 

   ;  

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Baøi 1. Giaûi caùc baát phöông trình sau (ñöa veà cuøng cô soá):  

 a)    b)  

 c)    d)  

0 x 1  0 x 1  0 x 1  0 x 1 

2 1
1

x x1 1
3. 12

3 3



   
    

   

 S ;0  ( ; 1) (0; )   

 S 0;   S 1;0 

1

( ) ( ) 0
log ( ) log ( )

0 1

0 ( ) ( )

a a

a

f x g x
f x g x

a

f x g x

 
    
  

  

log 0 ( 1)( 1) 0
a
B a B    

log

0 ( 1)( 1) 0

log

a

a

A

A B

B

    

)1(log1)21(log
55  xx  

2 9
log 1 2 log 1x 

 
1 1

3 3

log 5 log 3x x  
2 1 5

3

log log log 0x 

VII. BAÁT PHÖÔNG TRÌNH LOGARIT  
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 e)

 

    f)  

Baøi 2. (*) Giaûi caùc baát phöông trình sau (ñaët aån phuï):  

 a)    b)  

 c)     d)  

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1: Tập nghiệm của bất  phương trình  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 2: Tập nghiệm của bất  phương trình  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 3: Cho . Chọn khẳng định đúng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 4: Tập nghiệm của bất phương trình là 

A.  B.  C. 
         

D.  

Câu 5: Bất phương trình  là 

A.  B.  C.  D.  

Câu 6: Bất phương trình:  có tập nghiệm là: 

A. (0; +) B.  C.  D.  

Câu 7: Bất phương trình:  có tập nghiệm là: 

A.  B.  C. (-1; 2) D. (-; 1) 

0)
1

21
(loglog 2

3

1 




x

x  2

1

2

4 log 0x x 

2
log 2 log 4 3 0

x
x       

5 5
log 1 2 1 log 1x x   

5
2log log 125 1

x
x  

2
2

log 64 log 16 3
x x

 

2log 4x 3

 0;2  ;2  2;  0;

23 log x 4 

 0;16  8;16  8; R

0,2 0,2log x log y

y x 0  x y 0  x y 0  y x 0 

 0,2log x 1 0 

 S ;2   S 1;2 S 1;2   S 2; 

   3 1

3

2log 4x 3 log 2x 3 2   

3
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4

 


 

3
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4

 
 

 

3
;3
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3
;3

4

 
 
 

   
2 2log 3x 2 log 6 5x  
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5
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4 2log x 7 log x 1  
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Câu 8: Bất phương trình  có tập nghiệm là 

A.  B.  C.  D.  

Câu 9: Tập nghiệm của bất  phương trình  là: 

A.  B.  C.  D. Vô nghiệm 

Câu 10: Nghiệm của bất phương trình  là: 

A.  B.  C.  D. Vô nghiệm 

Câu 11: Nghiệm của bất phương trình   

A.  B.  C.  D.  

Câu 12: Bất phương trình:  có tập nghiệm là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 13: Tập nghiệm của bất phương trình:  

A.  B.  C.  D.  

Câu 14: Tập nghiệm của bất phương trình:  

A.  B.  

C.  D.  

Câu 15: Tập nghiệm của bất phương trình:  

A.  B.  C.  D.  

Câu 16: Giải phương trình:  

2 3 4 20log x log x log x log x  

 1;  0;1  0;1  1;

2

0,8 0,8log (x x) log ( 2x 4)   

   ; 4 1;     4;1    ; 4 1;2  

3 1

3

2log (4x 3) log (2x 3) 2   

4
x>

3

8
x 3

3
  

4
x 3

3
 

2 2 2log (x 1) 2log (5 x) 1 log (x 2)     

2 x 5  4 x 3   1 x 2  2 x 3 

   
4 2log x 7 log x 1  

 ;1  1;2  5;  1;4

 3log 2x 1 2  

5
;
8

 
 
 

1 5
;

2 8

 
 
 

5
;

8

 
 

 

1
;

2

 
 

 

   2 2log x 2 log x 2 2   

   ; 2 2 2 2;     2 2 :

 2;2 2  2 2; 2 

     2log x 2x 3 log x 3 log x 1 0      

   4; 2 1;     2;1  1; 

3

23 2 3

3 x 1
log log x log log x

x 23
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A.  B.  C.  D.  

Câu 17: Tập nghiệm của bất phương trình:  

A.        B.  C. 
       

D.  

Câu 18: Tập nghiệm của bất phương trình:  

A.  B.  C.  D.  

Câu 19: Tập nghiệm của bất phương trình:  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 20: Tập nghiệm của bất phương trình là: 

A.  B.  C.  D.  

 

A.  BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1: Giaûi caùc phöông trình sau:  

 a)     b)  

 c)    d)  

Bài 2: Giaûi caùc baát phöông trình sau:  

 0;  
3

0; 1;
8

 
   

 

3
;1

8

 
  
 

 0;1

 2

1

2
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   ;0 3;    0;1  2;    0;1 2;3
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4 9.2 8 0
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2 2
5 1 5

4 12.2 8 0
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IX. OÂN TAÄP HAØM SOÁ  

LUYÕ THÖØA – MUÕ – LOGARIT 
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 a)      b)  

 c)          d)  

Bài 3: Giaûi caùc baát phöông trình sau:  

 a)     b)  

 c)     d)  

Bài 4: Giaûi caùc phöông trình sau:  

 a)     b)  

 c)     d)  

Bài 5: Giaûi caùc phöông trình sau:  

 a)    b)  

 c)       d)  

Bài 6*: Giaûi caùc baát phöông trình sau:  

 a)        b)  

 c)     d)  

B.  BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

Câu 1 : Rút gọn biểu  thức  (với x > 0) ta được : 

   A. I = x    B. I = x2  C. I = x3   D. I = x4 

6 5

2 52 25

5 4
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Câu 2 : Rút gọn biểu thức : (với a > 0) ta được  : 

 A. J = a     B. J = a2  C. J = a3   D. J = a4 

Câu 3 : Tính giá trị của biệu thức ta được : 

 A. P = 2  B.   C. P = - 2    D.  

Câu 4: Cho  = log25 + 3log825. Tính giá trị của biểu thức P = 2 ta được : 

 A. P = 125  B. P = 215  C. P = 512   D. P = 152 

Câu 5 : Nếu  và  thì 

 A. 0 < a < 1, b >1     B. 0 < a < 1, 0 <  b < 1 

 C. a > 1, b > 1     D. a > 1, 0 < b < 1 

Câu 6 : Tập xác định của hàm số  là  

   A. ( -∞; 1)   B. (1; +∞)   C. R\{1}   D. [1; +∞) 

Câu 7: Tập xác định của hàm số là 

 A.     B.  

 C.              D.  

Câu 8 : Hàm số  

 A. Đồng biến trong khoảng (-∞; 0)    B. Đồng biến trong khoảng (-∞; +∞) 
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 C. Nghịch biến trong khoảng (-∞; +∞)  D. Nghịch  biến trong khoảng (0; +∞) 

Câu 9 : Hàm số nghịch biến trong khoảng (0; +∞) khi : 

 A. và 0 < a < 2 B. a > 1 C. a < 0 D. và  

Câu 10 : Đạo hàm của hàm số là : 

 A.  B.           C.         D. 1 

Câu 11 : Cho hàm số . Chọn các khẳng định đúng trong các khẳng định sau :  

   A.      B.   C.   D.  

Câu 12 : Cho hàm số , giá trị nhỏ nhất của hàm số trên tập xác định là : 

 A. 1 B. 2        C. 3        D. 4 

Câu 13 : Tập nghiệm của phương trình  là 

 A. {1; 5}      B.       C.      D.  

Câu 14 : Tập nghiệm của phương trình  là : 

 A.       B. {-5; 5}      C.      D.  

Câu 15 : Nghiệm của phương trình là : 

 A. x = 16  B. x = 8  C. x = 4           D. x = 2 

Câu 16 : Nghiệm của phương trình là : 

 A.   B.   C.             D.  

Câu 17: Tập nghiệm của phương trình là : 

 A. [1; +∞)   B. {1}    C. (1; +∞)  D.  
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Câu 18: Nghiệm của phương trình là : 

 A.    B.    C.   D.  

Câu 19 : Nghiệm của phương trình là : 

 A.   B.   C.   D.  

Câu 20 : Tập nghiệm của bất phương trình  là : 

 A. {1; 6}  B. {1; 3}  C. {2; log32}  D. {2; 4} 

Câu 21 : Tập nghiệm của bất phương trình là : 

 A. (-∞; 0)  B. (-∞; -8)  C. (1; +∞)  D. (6; +∞) 

Câu 22 : Tập nghiệm của bất phương trình  là : 

 A. (2; +∞)  B. (-∞; 0)  C. (0; 2)   D. (0; +∞) 

Câu 23 : Tập nghiệm của bất phương trình là : 

 A. [2; +∞)  B. (-∞; 2]  C. (2; +∞)   D. R 

Câu 24 : Theo tổng cục thống kê, năm 2003 Việt Nam có 80 902 400 người và tỉ lệ tăng dân 

số là 1,47%. Nếu tỉ lệ tăng dân số hàng năm không đổi thì năm 2016 Việt Nam sẽ có số người 

khoảng (chọn đáp án gần đúng nhất) : 

 A. 97 938 868    B. 96 247 183    C. 95 992 878    D. 94 432 113 

Câu 25: Một người gửi số tiền 1 tỷ đồng vào một ngân hàng với lãi suất 6% năm. Biết rằng nếu 

không rút tiền ra khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi năm thì số tiền lãi được nhập vào vốn ban đầu. 

Nếu không rút tiền ra và lãi suất không thay đổi thì sau 5 năm người đó nhận được số tiền là 

(kết quả làm tròn đến hàng năm). 

 A. 1 276 281 600 B. 1 350 738 000 C. 1 298 765 500 D. 1 199 538 800 

Câu 26: Đạo hàm của hàm số là : 
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 A.      B. Kết quả khác 

 C.      D.  

Câu 27 : Nếu và thì 

 A. a > 1, 0 < b < 1      B. 0 < a < 1, b > 1 

 C. a > 1, b > 1         D. 0 < a < 1, 0 < b < 1 

Câu 28 : Giá trị của  ( và ) bằng :  

 A.    B. 3   C. – 3     D.  

Câu 29 : Cho hai số thực dương a, b khác 1. Biết rằng bất kì đường thẳng nào song song với trục hoành 

mà cắt các đường ,
x x
y a y b  và trục tung lần lượt tại M, N, A thỏa mãn 3AN AM . Tìm khẳng 

định đúng ?  

 

 A. 3 1ab     B. 2 1ab     C. 3b a    D. 3 1a b   

Câu 30 : (THPT QG 2017 Câu 46 – Mã 102 ) Cho 0, 0a b   thỏa 
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1. Khaùi nieäm nguyeân haøm 

  Cho haøm soá f  xaùc ñònh treân K. Haøm soá F được gọi là nguyeân haøm cuûa f treân K neáu: 

      , x  K 

  Neáu F(x) laø moät nguyeân haøm cuûa f(x) treân K thì hoï nguyeân haøm cuûa f(x) treân K laø: 

      , C  R. 

  Moïi haøm soá f(x) lieân tuïc treân K ñeàu coù nguyeân haøm treân K. 

2. Nguyên hàm của một số hàm số thường gặp 

1) dx x C    
6)  0 1

ln

x

x a
a dx C a
a

      

2)  
1

1
1

x
x dx C


 





   
   

7) cos sinxdx x C    

3) 
1

lndx x C
x

    
8) sin cosxdx x C     

4) 
1

2dx x C
x

    9) 
2

1
tan

cos
dx x C
x

    

5) 
x x
e dx e C    

10) 
2

1
cot

sin
dx x C
x

     

Công thức mở rộng 

'( ) ( )F x f x

( ) ( )f x dx F x C 

CHƯƠNG III 

NGUYEÂN HAØM, TÍCH PHAÂN VAØ ÖÙNG DUÏNG 

I. NGUYEÂN HAØM  
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1)  
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1
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ax b dx C
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8)      

1
cos sin 0ax b dx ax b C a

a
      

2) 
1 1

lndx ax b C
ax b a

  
  9)      

1
sin cos 0ax b dx ax b C a

a
       

3) 
1 2
dx ax b C
aax b

  


  10)    
1

tan ln cosax b dx ax b C
a

      

4) 
 

 

 
1

0 1
ln

ax b

ax b k
k dx C k
a k




     11)    
1

cot ln sinax b dx ax b C
a

     

5)  
1

0ax b ax b
e dx e C a
a

     12) 

 
 2

1 1
tan

cos
dx ax b C
aax b

  
  

 6) tan ln cosxdx x C    
 13) 

 
 2

1 1
cot

sin
dx ax b C
aax b

   
  

 7) cot ln sinxdx x C    

3. Tính chaát 

       

    

4. Phöông phaùp tính nguyeân haøm 

 a) Phöông phaùp ñoåi bieán soá 

  Neáu   vaø  coù ñaïo haøm lieân tuïc thì: 

      

 

 b) Phöông phaùp tính nguyeân haøm töøng phaàn 

  Neáu u, v laø hai haøm soá coù ñaïo haøm lieân tuïc treân K thì: 

'( ) ( )f x dx f x C   ( ) ( ) ( ) ( )f x g x dx f x dx g x dx    

( ) ( ) ( 0)kf x dx k f x dx k  

( ) ( )f u du F u C  ( )u u x

   ( ) . '( ) ( )f u x u x dx F u x C 
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VAÁN ÑEÀ 1: Tính nguyeân haøm baèng caùch söû duïng baûng nguyeân haøm 

 Bieán ñoåi bieåu thöùc haøm soá ñeå söû duïng ñöôïc baûng caùc nguyeân haøm cô baûn. 

 Chuù yù: Ñeå söû duïng phöông phaùp naøy caàn phaûi: 

  – Naém vöõng baûng caùc nguyeân haøm. 

  – Naém vöõng pheùp tính vi phaân. 

Ví dụ 1. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  ................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 2. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  ......................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 3. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  ...................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 4. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  ..............................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 5. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  ..........................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

udv uv vdu  
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 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 6. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  .............................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 7. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  .....................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 8. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  ..........................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 9. Tìm nguyeân haøm cuûa haøm soá  .............................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

Ví dụ 10. Tìm nguyeân haøm  F x  cuûa haøm soá  
2 1

,
x

f x
x


  biết  

3
1

2
F    ....................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

 .................................................................................................................................................................  

A.  BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1. Tìm nguyeân haøm cuûa caùc haøm soá sau: 

 a)    b)   c)  

 d)   e)   f)  

( ) 2sin3 cos2f x x x
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f (x) 2x 3 

3 1
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x
f x e
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dx

x


2

1
( )

x
f x
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2 2
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x
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 3 4

( )f x x x x  

2
( ) 2sin

2

x
f x 

2
( ) tanf x x 2

( ) cosf x x
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 g)   h)    

Bài 2. Tìm nguyeân haøm cuûa caùc haøm soá sau: 

a)    
6

3 5f x x       b)    c) 
2 1( ) xf x e   

Bài 3.Tìm nguyeân haøm F(x) cuûa haøm soá f(x) thoaû ñieàu kieän cho tröôùc: 

 a)   b)   

 c)    

 B.  BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1: Nguyên hàm của  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 2: Nguyên hàm của  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 3: Nguyên hàm của hàm số  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 4: Nguyên hàm của hàm số  là: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 5:  bằng: 

2 2

cos2
( )

sin .cos

x
f x

x x

  ( ) –  1
x x

f x e e

3
f (x)

5x 2




3
( ) 4 5; (1) 3f x x x F    ( ) 3 5cos ; ( ) 2f x x F  

2
3 5

( ) ; ( ) 1
x

f x F e

x


 

 32x 1 3x

 2 3x x x C   2 2x 1 3x C   32x x x C 
3

2 6x
x 1 C

5

 
  

 

2

2

1 1
x

x 3
 

4 2x x 3
C

3x

 
 

3x 1 x
C

3 x 3
   

4 2x x 3
C

3x

  


31 x
C

x 3
  

  3f x x

 
3 23 x

F x C
4

   
33x x

F x C
4

   
3

4x
F x C

3 x
   

3 2

4x
F x C

3 x
 

 
1

f x
x x



 
2

F x C
x

   
2

F x C
x

    
x

F x C
2

   
x

F x C
2

  

35
x dx

x
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A.   B.  

C.   D.  

Câu 6: Nếu  là một nguyên hàm của hàm số   và  thì  bằng 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Tìm 1 nguyên hàm F(x) của  biết F(1) = 0 

A.   B.   

C.   D.  

Câu 8: Một nguyên hàm của hàm số: y = cos5x. cosx là: 

A. F(x) = cos6x B. F(x) = sin6x 

C.  D.  

Câu 9: Tính  

A.  B.  

C.  D.  

Câu 10: Họ nguyên hàm của hàm số  là: 

A.   B.   

C.   D.  

52
5ln x x C

5
  52

5ln x x C
5

  

52
5ln x x C

5
   52

5ln x x C
5

 

F(x)
1

y
x 1




F(2) 1 F(3)

1

2

3
ln

2
ln 2 ln 2 1

3

2

x 1
f (x)

x




2x 1 1
F(x)

2 x 2
  

2x 1 3
F(x)

2 x 2
  

2x 1 1
F(x)

2 x 2
  

2x 1 3
F(x)

2 x 2
  

1 sin 6x sin 4x

2 6 4

 
  

 

1 1 1
sin 6x sin 4x

2 6 4

 
 

 

cos5x.cos3xdx

1 1
sin8x sin 2x C

8 2
 

1 1
sin8x sin 2x

2 2


1 1
sin8x sin 2x

16 4


1 1
sin8x sin 2x

16 4




  2f x cos x

x cos 2x
C

2 4
 

x cos 2x
C

2 4
 

x sin 2x
C

2 4
 

x sin 2x
C

2 4
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Câu 11: Tính:  

A.  B. 
   

C. 
   

D.  

Câu 12: Cho  và . Trong các khẳng định sau khẳng định nào đúng? 

A.  B.  

C.  D.  

Câu 13: (đề Minh hoạ -2016) Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) 2 1f x x     

  A. 
2

(2 1) 2 1
3

x x C          B. 
1

(2 1) 2 1
3

x x C         

  C. 
1

2 1
3

x C             D. 
1

2 1
2

x C   

Câu 14. Tìm F(x) là một nguyên hàm của hàm  
2

2 1
f x

x



 biết  F(1) = 3 

A. 2 2 1x     B. 2 1 2x     C. 2 2 1 1x           D. 2 2 1 1x    

  

dx

1 cos x

x
2 tan C

2


x
tan C

2


1 x
tan C

2 2


1 x
tan C

4 2


f (x) 3 5sin x   f (0) 7

f (x) 3x 5cos x 2  
3

f
2 2

  
 

 

 f 3    f x 3x 5cos x 
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VAÁN ÑEÀ 2: Tính nguyeân haøm  baèng phöông phaùp ñoåi bieán soá 

 Neáu f(x) coù daïng:  f(x) =  thì ta ñaët . 

  Khi ñoù:  = ,  trong ñoù  deã daøng tìm ñöôïc. 

 Chuù yù: Sau khi tính  theo t, ta phaûi thay laïi t = u(x).  

Một số cách đổi biến thường dùng 

Tính   1 
n nI f x x dx

  

 Đặt   u = 
nx    

Tính   I f x xdx

  

 Đặt   u = x  

Tính 
(ln )

 
f x

I dx
x

  

   Đặt   u = lnx 

Tính ( ) 
x xI f e e dx

  

   Đặt   u = ex
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( )g t dt
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( 5)x x dx

2
5

x
dx
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A.  BÀI TẬP TỰ LUẬN Tính caùc nguyeân haøm sau: 

 a)   b)   c) 
2( 1)

x

x

e
dx

e   

2

3

3

5 2

x
dx

x


2 7
(2 1)x xdx

2
1.x xdx
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 d)    e)     

B.  BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1:  
7

23 2 1x x dx , bằng: 

A.  
8

23
2 1 .

28
I x C       B.  

8
23

2 1 .
16

I x C      

C.  
8

23
2 1 .

32
I x C       D.  

8
23

2 1 .
64

I x C     

Câu 2. Tìm nguyên hàm của hàm số

  
2

( )
1

x
f x

x



  

A. ln 1 1x x C     B. ln 1x C   C. 
1

1
C

x



  D. 

1
ln 1

1
x C

x
  


 

Câu 3. Tìm nguyên hàm của hàm số 2 10( ) (1 )f x x x    

A. 
2 11(1 )

22

x
C


    B. 2 920 (1 )x x C            C. 

2 10(1 )

11

x
C


    D. 

2 11(1 )

22

x
C


   

Câu 4. Tìm nguyên hàm của hàm số

2

3
( )

1

x
f x

x

 
  

 
  

 A. 31
ln 1

3
x C         B. 

3

1

3( 1)
C

x
 

      
C. 

3

3

( 1)
C

x



                  D. 

2

1

3( 1)
C

x



 

Câu 5:  bằng: 

A.  B. 
   

C. 
  

D.  

Câu 6. Tìm nguyên hàm của hàm số 
5

1
( )

ln
f x

x x
   

 A.
 

4

4

ln
C

x
   B. 

4

1

4ln
C

x
   C. 44ln x C  D. 

4

1

4ln
C

x
   

3

x

x

e dx

e 


3
ln x

dx

x


ln x
dx

x

 
33

ln x C
2

  
3

2 ln x C  
32

ln x C
3

  
3

3 ln x C
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Câu 7:  bằng: 

A.  B.  C.   D.  

Câu 8:  Tìm nguyên hàm của hàm số 


3

4
( )

5

x
f x

x
: 

 A.   41
5

2
x C    B.   41

5
4
x C    C. 

4

1

4 5
C

x
  D. 

4

1

8 5
C

x
  

Câu 9:  bằng: 

A.  B.  C.   D.  

Câu 10: 

1

x

x

e
dx

e  , bằng: 

A.
xI e C    B. ln( 1)xI e C      

C. ln( )
1

x

x

e
I C

e
 


  D. ln( 1)xI e    

  

2

x
dx

2x 3


21
3x 2 C

2
  21

2x 3 C
2

 
22x 3 C  22 2x 3 C 

2x 1x.e dx



2x 11
e C

2

 
2x 1e C 

2x 12e C 
22 x 1x .e C 
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VAÁN ÑEÀ 3: Tính nguyeân haøm baèng phöông phaùp tính nguyeân haøm töøng phaàn 

 Vôùi P(x) laø ña thöùc cuûa x, ta thöôøng gaëp caùc daïng sau: 
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A.  BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1.Tính caùc nguyeân haøm sau: 

 a)    b)     c)  

 d)  e)    f)   

 g)    h)    i)  

Bài 2. Tính caùc nguyeân haøm sau: 

 a)     b)    c)  

 d)    e)    f)  

 g)     h)   

cos x dx

.sinx xdx sin2x xdx
2

( 5)sinx xdx

2
( 2 3)cosx x xdx 

2
3 x
x e dx cos2x xdx

lnx xdx
2

ln xdx
2

ln( 1)x dx

x
e dx

ln xdx

x
 sin x dx

.sinx x dx
3

sin xdx cos(ln )x dx

ln(ln )x
dx

x
 sin(ln )x dx



TỔ TOÁN NGUYỄN HIỀN                     ĐỀ CƯƠNG HỌC KỲ I, NĂM HỌC 2021-2022 

Trang 122 

B.  BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1:  bằng: 

A.  B.      C.  D.  

Câu 2:  bằng: 

A.   B.   

B. C.   D.  

Câu 3. 2 cos2 .x x dx  bằng: 

A. 
1

( ) sin2 cos2 .

2

F x x x x C        B. 
1

( ) sin2 cos2 .

2

F x x x x C     

C. 
1

( ) sin2 cos2 .

2

F x x x x C        D. 
1

( ) sin2 cos2 .

2

F x x x x C     

Câu 4.  3

ln x
dx

x

 bằng: 

A. 
2 2

ln 1
( ) .

2 4

x
F x C

x x

        B. 
2 2

ln 1
( ) .

2 4

x
F x C

x x

     

C. 
2 2

ln 1
( ) .

2 4

x
F x C

x x

         D. 
2 2

ln 1
( ) .

2 4

x
F x C

x x

    

Câu 5. 
2

( )
sin

x
f x

x
  bằng: 

A. cot ln sinx x x C               B. cot ln sinx x x C    

C. cot ln cosx x x C              D. cot ln cosx x x C   

 

 

 

x

3xe dx

 
x

33 x 3 e C   
x

3x 3 e C   
x

3
1

x 3 e C
3

   
x

3
1

x 3 e C
3

 

x ln xdx

2 2x x
.ln x C

2 4
 

2 2x x
.ln x C

4 2
 

2 2x ln x x
C

4 2
  

2 2x x
.ln x C

2 4
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VAÁN ÑEÀ 4: Tính nguyeân haøm cuûa moät soá haøm soá thöôøng gaëp 

1.  f(x) laø haøm höõu tæ:  

  – Neáu baäc cuûa P(x)   baäc cuûa Q(x) thì ta thöïc hieän pheùp chia ña thöùc. 

  – Neáu baäc cuûa P(x) < baäc cuûa Q(x) vaø Q(x) coù daïng tích nhieàu nhaân töû thì ta phaân tích f(x) 

thaønh toång cuûa nhieàu phaân thöùc (baèng phöông phaùp heä soá baát ñònh). 

 Chaúng haïn:  

     

    

 

2.  f(x) laø haøm voâ tæ  

  + f(x) =    ñaët   

  + f(x) =    ñaët    

3.  f(x) laø haøm löôïng giaùc 

  Ta söû duïng caùc pheùp bieán ñoåi löôïng giaùc thích hôïp ñeå ñöa veà caùc nguyeân haøm cô baûn. Chaúng 

haïn: 

  + Neáu  f(x)=R(cosx).sinx  thì ñaët t = cosx 

  + Neáu  f(x)=R(sinx).cosx  thì ñaët t = sinx 

  + Neáu 
2

1
( ) (tan ).

cos

f x R x

x

 thì ñaët t = tanx 

  + Neáu 
2

1
( ) ( t ).

sin

f x R co x

x

 thì ñaët t = cotx 
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A.  BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1.Tính caùc nguyeân haøm sau: 

 a)    b)   c)  

 d)    e)   f)  

Bài 2. Tính caùc nguyeân haøm sau: 

 a)   b)   

Bài 3. Tính caùc nguyeân haøm sau: 

a)   b)    c)  

d)   e)    

B. BÀI TẬP TRAÉC NGHIEÄM 

Câu 1:  bằng: 

 A.   B.   

C.   D.  

Câu 2:  bằng: 

A.  B.  

C.  D.  

Câu 3:  bằng: 

A.  B.  

( 1)

dx

x x 


( 1)(2 3)

dx

x x 


2

2

1

1

x
dx

x






( 1)(2 1)

x
dx

x x 


2
6 9

dx

x x 


2
4

dx

x 


3

1

1 1

dx

x 


1

2

x
dx

x x






4
sin cosx xdx 5

sin

cos

x
dx

x


cos

dx

x


sin2 sin5x xdx cos sin3x xdx

3x 1
dx

x 2





3x 7ln x 2 C   3x ln x 2 C  

3x ln x 2 C   3x 7ln x 2 C  

   

1
dx

x 1 x 2 

ln x 1 ln x 2 C   
x 1

ln C
x 2






ln x 1 C  ln x 2 C 

2

x 1
dx

x 3x 2



 

3ln x 2 2ln x 1 C    3ln x 2 2ln x 1 C   
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C.  D.  

Câu 4:  bằng: 

A.   B. 
  

C. 
   

D.  

Câu 5. Tìm nguyên hàm của hàm số  f(x) = cos2x.sinx  

A. 31
cos
3

x C      B. 3
cos x C     C. − 31

cos
3

x C         D. 31
sin
3

x C . 

Câu 6. Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) tan 2f x x   

A.  2 ln cos 2x C              B. 
1

2
 ln cos 2x C                 

C. 
1

2
  ln cos 2x C               D. 

1
ln sin 2

2
x C  

Câu 7. Tìm nguyên hàm của hàm số 5( ) sin . osf x x c x   

A. 
6sin

6

x
C   B. 

6sin

6

x
C       C. 

6os

6

c x
C    D. 

6os

6

c x
C  

Câu 8. Tìm  nguyên hàm của hàm số f (x) = sin2x.cos3x  

A. 3 51 1
sin sin
3 5

x x C              B. 3 51 1
sin sin
3 5

x x C         

C. sin3x  sin5x + C      D. Đáp án khác. 

Câu 9. Nguyên hàm của hàm số 
cos2

( )

sin cos

x
f x

x x




 là  

A. ( ) cos sin .F x x x C         B. ( ) cos sin .F x x x C    

C. ( ) cos sin .F x x x C        D. ( ) cos sin .F x x x C     

2ln x 2 3ln x 1 C    2ln x 2 3ln x 1 C   

2

1
dx

x 4x 5 

x 5
ln C

x 1






x 5
6ln C

x 1






1 x 5
ln C

6 x 1






1 x 5
ln C

6 x 1
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Câu 10. Tìm nguyên hàm của hàm số 
sin cos

( )
sin os

x x
f x

x c x





  

A. ln sin osx c x C       B. ln sin osx c x C     

C. ln sin osx c x C       D. ln sin osx c x C    

Câu 11. Nguyên hàm của hàm số 
5

7

sin
( )

cos

x
f x

x

  là  

A. 
6

1
( ) .tan .

6

F x x C       B. 
6

1
( ) .tan .

5

F x x C   

C. 
5

1
( ) .tan .

6

F x x C       D. 
5

1
( ) .tan .

6

F x x C   

Câu 12. Nguyên hàm của hàm số 
1

( )

cos .cos

4

f x

x x



 

 
 

 là   

A. ( ) 2 ln 1 tan .F x x C             B. ( ) 2 ln 1 tan .F x x C        

C. ( ) ln 1 tan .F x x C              D. ( ) 3 ln 1 tan .F x x C     
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c b

a

MH CB

A

  

 

ÔN TẬP KIẾN THỨC CŨ 

 

1. Hệ thức lượng trong tam giác vuông :   cho ABC vuông ở A ta có :  

a) Định lý Pitago : 
2 2 2BC AB AC                             

b) CBCHCABCBHBA .;. 22   

c) AB. AC = BC. AH  ;  AH2 = BH.HC 

d) 222

111

ACABAH
   

e) BC = 2AM     

f) sin , os , tan , cot
b c b c

B c B B B
a a c b

     

2. Hệ thức lượng trong tam giác thường: 

        * Định lý hàm số Côsin:                   a2 = b2 + c2 - 2bc.cosA 

        * Định lý hàm số Sin:                    2
sin sin sin

a b c
R

A B C
    

3. Các công thức tính diện tích. 

a. Công thức tính diện tích tam giác 

1) 
1

. .
2

 aS a h  2) 
1

. sin
2

S a b C  3) 
. .

4

a b c
S

R
  ( R : bán kính đường tròn ngoại tiếp) 

4) .S p r ( r : bán kính đường tròn nội tiếp  và 
2

a b c
p

 
  ) 

HÌNH HỌC    

CHƯƠNG I: KHỐI ĐA DIỆN 
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5) .( )( )( )S p p a p b p c     (Công thức Hê – Rông) 

Đặc biệt :  

ABC vuông ở A : 
1

.
2

S AB AC  ABC đều cạnh a: 

2 3

4

a
S   

 Đường cao tam giác đều cạnh a  =  
3

2

a

 
Đường chéo hình vuông cạnh a  = 2a  

Đường cao tứ diện đều cạnh a  =  
6

3

a

 
Đường chéo hình lập phương cạnh a  = 3a  

 Đường chéo hình hộp chữ nhật có 3 kích 

thước a, b, c bằng:  2 2 2

a b c  

b/ Diện tích hình vuông:     

S = cạnh x cạnh 

c/ Diện tích hình chữ nhật:   

S = dài x rộng 

d/ Diện tích hình thoi:  

S = 
1

2
  tích 2 đường chéo 

e/ Diện tích hình bình hành:    

S = đáy x chiều cao 

f/ Diện tích hình thang:   

1

2
S  (đáy lớn + đáy nhỏ) x chiều cao 

g/ Diện tích hình tròn :    

2S .R  
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BÀI 1-2 :             

 

A.TÓM TẮT LÝ THUYẾT 

1/ Khối đa diện 

Hình đa diện (gọi tắt là đa diện) (H) là hình được tạo bởi một số hữu hạn các đa giác thỏa 

mãn hai tính chất sau.  

a) Hai đa giác phân biệt chỉ có thể hoặc không có điểm chung, hoặc chỉ có một đỉnh chung, 

hoặc chỉ có một cạnh chung. 

b) Mỗi cạnh của đa giác nào cũng là cạnh chung của đúng hai đa giác.  

2/ Khối đa diện lồi :Khối đa diện (H) được gọi là khối đa diện lồi nếu đoạn thẳng nối hai 

điểm bất kì của (H) luôn thuộc (H). Khi đó đa diện giới hạn (H) được gọi là đa diện lồi 

3/ Khối đa diện đều. Cho khối đa diện đều  ;p q , chỉ số p là số cạnh của mỗi mặt và q là 

số mặt ở mỗi đỉnh.   

 

 

 

Gọi D, C, M  là số đỉnh, số cạnh, số mặt của khối đa diện đều, ta có: 

. 2M p C qD  , D +M = 2 + C 

 

KHÁI NIỆM VỀ KHỐI ĐA DIỆN 

KHỐI ĐA DIỆN LỒI  - KHỐI ĐA DIỆN ĐỀU 
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B. BÀI TẬP TRẮC NGHIÊM 

Câu 1. Cho các hình khối sau 

 

Mỗi hình trên gồm một số hữu hạn đa giác phẳng (kể cả các điểm trong của nó), hình đa 

diện là : 

A. Hình 1     B. Hình 2.  C. Hình3.   D. Hình 4.  

Câu 2. Vật thể nào trong các vật thể sau không phải là khối đa diện ? 

 

   A.              B.        C.          D 

Câu 4: Mỗi hình sau gồm một số hữu hạn đa giác phẳng, tìm hình không là hình đa diện 

 

 A. Hình 2. B. Hình 4. C. Hình 1. D. Hình 3. 
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Câu 5. Hình đa diện trong hình vẽ bên có bao nhiêu cạnh 

 

A. 14   B. 20   C. 12   D. 16 

Câu 6. Mệnh đề nào sau đây là sai ? 

A. Hai mặt phân biệt của hình đa diện luôn có một cạnh chung. 

B. Hai mặt phân biệt của hình đa diện có thể không có điểm chung. 

C. Hai mặt phân biệt của hình đa diện có thể chỉ có một đỉnh chung. 

D. Mỗi cạnh của hình đa diện là cạnh chung của đúng hai mặt của đa diện đó. 

Câu 7. Cho một hình đa diện. Mệnh đề nào sau đây là sai ? 

A. Mỗi đỉnh là đỉnh chung của ít nhất ba cạnh B. Mỗi đỉnh là đỉnh chung của ít nhất ba mặt 

C. Mỗi cạnh là cạnh chung của ít nhất ba mặt D. Mỗi mặt có ít nhất ba cạnh 

Câu 8. Một khối chóp có đay là đa giác n cạnh. Mệnh đề nào sau đây  sai ? 

A. Số mặt và số đỉnh bằng nhau B. Số đỉnh của khối chóp bằng 1n  

C. Số cạnh của khối chóp bằng 2n  D. Số mặt của khối chóp bằng n 

Câu 9. Cho một hình đa diện có các mặt là hình tam giác, gọi M là số mặt và C là số cạnh của 

hình đa diện đó . Mệnh đề nào dưới đây đúng 

A. 3C = 2C   B. C = M + 2    C. M   C  D. 3M = 2C 

Câu 10. Cho một hình đa diện ,  gọi D là số đỉnh, M  là số  mặt  và C  là số cạnh của hình đa diện 

đó. Mệnh đề nào dưới đây đúng 
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A. D > 4, M > 4, C > 6     B.  D > 5, M > 5, C > 7    

C. D  4, M  4, C  6     D. D  5, M  5, C  7 

Câu 11. Một hình lăng trụ có 24 đỉnh sẽ có bao nhiêu cạnh ?  

A. 36 cạnh    B. 48 cạnh.    C. 24 cạnh   D. 36 cạnh 

Câu 12. Hình chóp tứ  giác đều có bao nhiêu mặt phẳng đối xứng ?   

A. 4 mặt phẳng   B. 1 mặt phẳng.   C. 2 mặt phẳng   D. 3 mặt phẳng 

Câu 13. Hình hộp chữ nhật có ba kích thước đôi một khác nhau có bao nhiêu mặt phẳng đối xứng ?  

A. 4 mặt phẳng   B. 3 mặt phẳng.   C. 6 mặt phẳng   D. 9 mặt phẳng 

Câu 14. Hình  lăng trụ tam giác đều có bao nhiêu mặt phẳng đối xứng ? (Đề 103-23) 

A. 4 mặt phẳng   B. 1 mặt phẳng.   C. 2 mặt phẳng   D. 3 mặt phẳng 

Câu 15. Hình chóp tứ  giác đều có bao nhiêu trục đối xứng ?   

A. 1    B. 3    C. 4     D. 0 

Câu 16. Hình đa diện nào dưới đây không có tâm đối xứng 

 

A. Tứ diện đều        B. Bát diện đều         C. Hình lập phương    D. Lăng trụ lục giác đều  

Câu 17.  Lắp ghép hai khối đa diện (H1) và (H2) để tạo thành khối đa diện (H), trong đó (H1) 

là khối chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng a. (H2) là khối tứ diện đều cạnh a sao cho một 

mặt của (H1) trùng với một mặt của (H2) như hình vẽ. Hỏi khối đa diện (H) có tất cả bao nhiêu 

mặt ? 
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A. 5    B. 7    C. 8          D. 9  

Câu 18. Mặt phẳng (AB’C’) chia khối lăng trụ  ABC.A’B’C’ thành các khối đa diện nào ?  

A. Một khối chóp tam giác và một khối chóp ngũ giác. 

B. Một khối chóp tam giác và một khối chóp tứ giác. 

C. Hai khối chóp tam giác. 

D. Hai khối chóp tứ giác. 

Câu 19.  Mệnh đề nào dưới đây sai? 

A. Hình tạo bởi hai tứ diện đều ghép với nhau là một đa diện lồi.     

B. Tứ diện là đa diện lồi. 

C. Hình lập phương là đa diện lồi       

D. Hình hộp là đa diện lồi. 

Câu 20. Hình nào dưới đây không phải hình đa diện lồi 

 

 

 

 

     A. Hình 1        B. Hình 2        C. Hình 3    D. Hình 4   

Câu 21. Cho các hình khối sau 



TỔ TOÁN NGUYỄN HIỀN                     ĐỀ CƯƠNG HỌC KỲ I, NĂM HỌC 2021-2022 

Trang 135 

 

A. 1        B. 2.               C. 3            D. 4 

Câu 22.  Khối đa diện đều loại  5;3  có tên gọi là: 

A. Khối lập phương         B. Khối bát diện đều      

C. Khối mười hai mặt đều     D. Khối hai mươi mặt đều. 

Câu 23. Cho khối  hai mươi mặt đều  thuộc loại  ;p q . Tính  p − q   

A. 2                B. 1.               C. −2           D. −1  

Câu 24. Khối đa diện  đều nào sau đây có các mặt không phải là các tam giác đều 

A. Khối mười hai mặt đều     B. Khối hai mươi mặt đều  

C. Khối tứ diện đều      D. Khối bát diện đều 

Câu 25. Tâm tất cả các mặt của một hình lập phương là các đỉnh của hình nào trong các 

hình sau ? 

A. Bát diện đều  B. Tứ diện đều C. Lục giác đều   D. Ngũ giác đều 

Câu 26. Các khối đa diện đều mà mỗi đỉnh của nó đều là đỉnh chung của ba mặt thì số đỉnh 

D và số cạnh C của các khối đa diện đó luôn thỏa mãn: 

A. D = C − 2   B. D  C   C. 3D = 2C    D. 3C = 2D 

Câu 27. Tổng các góc của tất cả các mặt của khối đa diện đều loại {4; 3} là :  

A.     B. 8     C. 12     D. 10  
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Câu 28. Tổng độ dài  d  của tất cả các cạnh của một khối mười hai mặt đều cạnh bằng 2 

A. d = 8   B. d = 16    C. d = 24    D. d = 60 

Câu 29. (Đề 104-23) Cho hình  bát diện đều  cạnh a . Gọi S là tổng diện tích tất cả các mặt 

của hình bát diện đó. Mệnh đề nào dưới đây đúng ?   

A. S  24 3a   B. S  23a        C. S  22 3a    D. S  28a  

Câu 30.  Trong không gian chỉ có 5 loại khối đa diện đều như hình vẽ 

 

Mệnh đề nào sau đây đúng 

A. Mọi khối đa diệnđều có số mặt là những số chia hết cho 4 

B. Khối lập phương và khối bát diện đều có cùng số cạnh 

C. Khối tứ diện đều và bát diện đều có 1 tâm đối xứng 

D. Khối 12 mặt đều và khối 20 mặt đều có cùng số đỉnh 
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A.TÓM TẮT LÝ THUYẾT 

THỂ TÍCH KHỐI LĂNG TRỤ:  V= B.h     với 




B : dieän tích ñaùy;     

h :  chieàu cao

 

 

THỂ TÍCH KHỐI HỘP CHỮ NHẬT:   V = a.b.c    với a, b, c là ba kích thước 

 

THỂ TÍCH KHỐI LẬP PHƯƠNG:     V = a3  với a là độ dài cạnh 

   THỂ TÍCH KHỐI CHÓP:     V=
1

3

Bh     với 
B : dieän tích ñaùy

h :  chieàu cao





 

TỈ SỐ THỂ TÍCH TỨ DIỆN: Cho khối tứ diện SABC và A’, B’, C’ là các điểm tùy ý lần 

lượt thuộc SA, SB, SC ta có:     SA'B'C'

SABC

V SA ' SB' SC'

V SA SB SC
 

 

*  Một số dạng hình thường gặp:  

 

 

BÀI 3:     THỂ TÍCH KHỐI ĐA DIỆN 
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B. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1: Cho khối chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại A, cạnh ( )SB ABCD . Biết 

AB = 3a, AC = 4a, SC = 29a . Tính thể tích khối chóp S.ABC. Đs: 3

.
4

S ABC
V a  

Bài 2: Cho khối chóp S.ABC có đường cao SA = a, đáy là tam giác vuông cân, AB = BC = a. 

B’ là trung điểm của SB và C’ là chân đường cao hạ từ A của tam giác SAC.  

a. Tính thể tích khối chóp S.ABC.    Đs: 
3

.

6
S ABC

a
V      

b. Chứng minh: ( ' ')SC AB C  

c. Tính thể tích khối chóp S.AB’C’.   Đs: 
3

. ' '

36
S AB C

a
V   

Bài 3: Cho hình chóp S.ABC, có đáy ABC là tam giác đều cạnh bằng a, ( )SA ABCD và SA = 

2a. Gọi E, F lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm A trên cạnh SB, SC. 

a. Tính thể tích khối chóp S.ABC.      Đs: 
3

.

3

6
S ABC

a
V      

b. Tính thể tích khối chóp S.AEF.      Đs: 
3

.

8 3

75
S AEF

a
V   

c. Tính tỉ số thể tích của hai khối chóp S.AEF và ABCEF.    Đs: 
16

9

 

Bài 4: Cho khối chóp tam giác đều S.ABC có cạnh đáy bằng a. Các cạnh bên tạo với đáy một 

góc 600. Tính thể tích khối chóp S.ABC.      Đs: 
3

.

3

12
S ABC

a
V   

Bài 5: Cho khối chóp đều S.ABC có cạnh đáy bằng 2a. Góc tạo bởi cạnh bên và đáy một góc 

300. Tính thể tích khối chóp S.ABC.       Đs: 
3

.

2 3

9
S ABC

a
V   

Bài 6: Cho khối chóp đều S.ABC có cạnh đáy bằng 2a, cạnh bên bằng 2a. Tính thể tích của 

khối chóp S.ABC.          Đs: 
3

.

2 2

3
S ABC

a
V   
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Bài 7: Cho khối chóp đều S.ABC có cạnh đáy bằng a. Góc tạo bởi mặt bên và đáy một góc 600. 

Tính thể tích khối chóp S.ABC.        Đs: 
3

.

3

24
S ABC

a
V   

Bài 8: Tính thể tích khối tứ diện đều ABCD có cạnh bằng a.  Đs: 
3

.

2

12
D ABC

a
V   

Bài 9: Cho khối chóp tam giác đều S.ABC, có đáy ABC là tam giác đều cạnh bằng a, cạnh bên 

bằng 2a. Gọi I, J lần lượt là trung điểm của cạnh SA, SB. 

a. Tính thể tích khối chóp S.ABC.           Đs: 
3

.

11

12
S ABC

a
V      

b. Tính thể tích khối chóp S.IJC.            Đs: 
3

.

11

48
S IJC

a
V   

Bài 10: Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác đều cạnh a, tam giác SAB vuông cân tại S vả 

nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Tính thể tích khối chóp S.ABC.  

Bài 11: Cho khối chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh bằng a. Cạnh SA vuông với  

đáy và SC = 2a. Tính thể tích hình chóp S.ABCD.   Đs: 
3

.

2

3
S ABCD

a
V   

Bài 12: Cho khối chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh bằng 2a. Cạnh SB vuông 

với đáy và SC = 3a. Tính thể tích hình chóp S.ABCD.   Đs: 
3

.

4 5

3
S ABCD

a
V   

Bài 13: Cho khối chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh bằng 2a. Cạnh ( )SB ABCD  

và SD = 3a. 

a. Chứng minh Các mặt bên của hình chóp là các tam giác vuông. 

b. Tính thể tích khối chóp S.ABCD.      Đs: 
3

.

4

3
S ABCD

a
V   

Bài 14: Cho khối chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thoi và cạnh AC = 2a, BD = a. Cạnh 

( )SA ABCD  và SA = 2a. 

a. Tính thể tích khối chóp S.ABC.      Đs: 
3

.

3
S ABC

a
V     

b. Chứng minh: (SBD)  (SAC) 
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Bài 15: Cho khối chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh bằng a. Cạnh ( )SC ABCD

và SA tạo với đáy góc 300. 

a. Chứng minh Các mặt bên của hình chóp là các tam giác vuông. 

b. Tính thể tích khối chóp S.ABC.       Đs: 
3

.

6

18
S ABC

a
V   

Bài 16: Cho hình chóp đều S.ABCD có ạnh đáy bằng a. Góc 045SAC  . Tính thể tích hình chóp 

S.ABCD.   Đs: 
3

.

2

6
S ABCD

a
V   

Bài 17*:  Cho h/chóp  tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a, cạnh bên bằng 
6

2

a
 và H là 

tâm của đáy.  

a. Chứng minh SH   (ABCD).   

b. Tính thể tích hình chóp S.ABCD.  Đs: 
3

.

3
S ABCD

a
V   

Bài 18*: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD, có cạnh đáy bằng a và mặt bên tạo với đáy góc 

450. Tính thể tích khối chóp S.ABCD.     Đs: 
3

.

6
S ABCD

a
V   

Bài 19*: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD, có cạnh đáy bằng a và cạnh bên tạo với đáy góc 

600. Tính thể tích khối chóp S.ABCD.     Đs: 
3

.

6

6
S ABCD

a
V   

Bài 20*: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD, có cạnh đáy bằng a và cạnh bên bằng b. Tính thể 

tích khối chóp S.ABCD.            Đs: 
3 2 2

.

4 2

6
S ABCD

a b a
V


  

Bài 21*: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông; cạnh BD = 2a. Tam giác SAB vuông 

tại S vả nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, SC= a 3 . Tính thể tích khối chóp S.ABCD  

 Đs: 
a3 3

3
 

Bài 22: Cho hình lăng trụ tam giác đều  ABC.A’B’C’ có cạnh đáy là 2a  và AA ' 5a . 

Tính thể tích khối lăng trụ ABC.A’B’C’.         Đs: 
3 15

2

a
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Bài 23: Cho hình lăng trụ đứng ABCD.A’B’C’D’ có đáy là hình chữ nhật với AB = a

AD 3a  và AC' 5a . Tính thể tích khối lăng trụ ABCD.A’B’C’D’   Đs: 3 3a  

Bài 24: Cho hình lăng trụ ABC.A’B’C’ có đáy là tam giác đều cạnh a. Hình chiếu của đỉnh A 

trên (A’B’C’) là trung điểm H của A’B’. Góc giữa AC’ và đáy (A’B’C’) bằng 600. Tính thể 

tích khối lăng trụ ABC.A’B’C’.                           Đs: 
33 3

8

a
 

Bài 25: Cho hình lăng trụ ABC.A’B’C’ có đáy là tam giác đều cạnh 2a, cạnh bên bằng a 3 . 

Hình chiếu vuông góc của A’ trên (ABC) trùng với trung điểm của AB. Tính thể tích khối 

lăng trụ ABC.A’B’C’        Đs: 3 6a  

BÀI TẬP TỈ SỐ THỂ TÍCH (NC) 

Bài 1 . Cho khối chóp tam giác S.ABC, trên 3 đường thẳng SA, SB, SC lần lượt lấy 3 điểm A’, 

B’, C’ khác S. Gọi V va V’ lần lượt là thể tích các khối chóp S.ABC và S.A’B’C’. Chứng minh 

: . .
' ' ' '

V SA SB SC

V SA SB SC
  

Bài 2 .Cho khối chóp S.ABC có đường cao SA = a, đáy là tam giác vuông cân có  

AB = BC = a. Gọi B’ là trung điểm SB, C’ là chân đường cao hạ từ A của tam giác SAC 

 a.Tính thể tích khối chóp S.ABC 

      b.Tính thể tích khối chóp S.AB’C’ 

Bài 3 *. Cho khối chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành, M là trung điểm của SC. Mặt phẳng 

(p) đi qua AM và song song với BD, chia khối chóp thành 2 phần. Tính tỉ số thể tích hai phần 

đó. 

Bài 4*. Cho khối chóp tứ giác đều S.ABCD. Gọi ( ) là mặt phẳng qua A, B và trung điểm M 

của SC. Mặt phẳng ( ) chia khối chóp thành 2 phần. Tính tỉ số thể tích của hai phần đó. 

Bài 5*. Cho hình chóp tam giác đều S.ABC có độ dài cạnh đáy a. Gọi M, N lần lượt là trung 

điểm SB, SC. Tính thể tích S.AMN biết rằng mp(AMN) vuông góc với mp(SBC) 

                         ĐỀ ÔN TẬP HÌNH HỌC CHƯƠNG I 

ĐỀ 1: 

Bài 1 : Cho hình chóp tam giác SABC có mặt đáy ABC là tam giác vuông cân tại A, SB 

vuông góc với mặt đáy biết BC=a 2 .Góc giữa cạnh SA và mặt đáy bằng 60 0 . 

a.Tính chiều cao của hình chóp SABC. 

b.Tính thể tích khối chóp SABC. 
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c. Gọi M là trung điểm của SB. Tính thể tích khối chóp SMAC. 

Bài 2  Cho hình lăng trụ tam giác ' ' '.ABC A B C  có mặt đáy ABC là tam giác đều cạnh a,  

'A H  (ABC) sao cho H là trung điểm của AC, biết 'AA = a. 

a.Xác định góc giữa 'AA và mặt đáy (ABC). 

b.Tính thể tích khối lăng trụ '. ' 'ABC A B C . 

ĐỀ SỐ 2: 

Câu 1  Cho hình chóp  S. ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại C. Cạnh bên SA 

vuông góc với mặt phẳng đáy. SA = BC, biết CA = 3a, BA = 5a; Tính thể tích của S.ABC. 

Câu 2 . Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác vuông cân tại A, cạnh BC = 2a  , 

cạnh bên SA vuông góc với mặt phẳng đáy ; mặt bên (SBC) tạo với mặt đáy (ABC) một góc 

bằng 450 . 

     a) Tính thể tích khối chóp S.ABC.  

    b) Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng(S BC). 

ĐỀ SỐ 3: 

Câu 1  Cho hình chóp  S. ABC có đáy ABC là tam giác vuông cân tại A. Cạnh bên SA vuông 

góc với mặt phẳng đáy. SA = AB = 2a. Tính thể tích của S.ABC. 

Câu 2 .Cho hình chóp S.ABC có tam giác ABC đều cạnh 2a, cạnh bên SA vuông góc với mặt 

phẳng đáy và SA = 3a  . Gọi M,N lần lượt là trung điểm của AB và AC.  

 a)  Tính thể tích khối chóp S.AMN.  

  b) Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng(SMN). 

ĐỀ SỐ 4: 

Câu 1 . Cho hình chóp  S. ABC có đáy ABC là tam giác vuông tại A. Cạnh bên SA vuông 

góc với mặt phẳng đáy. SA = AB = 2a, BC = 3a.Tính thể tích của S.ABC. 

Câu 2 .Cho lăng trụ đứng ABC.A/B/C/ có đáy ABC là tam giác vuông tại A, AB = a, AC = 

3a , cạnh AB’ tạo với mặt đáy góc 300 . 

  a)Tính thể tích khối lăng trụ. 
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  b) Tính khoảng cách từ C đến mặt phẳng(ABC’) 

ĐỀ SỐ 5: 

Câu 1  Cho hình chóp S.ABC có tam giác ABC vuông tại B, AB = a 2 , AC = a 3 , cạnh 

bên SA vuông góc với mặt phẳng đáy và SB = 3a .Tính thể tích khối chóp S.ABC 

Câu 2 . Cho lăng trụ đứng ABC.A/B/C/ có đáy ABC là tam giác vuông tại B, AB=a, BC = 

2a  , mặt bên (A/BC) hợp với mặt đáy (ABC) một góc 300 . 

  a) Tính thể tích khối lăng trụ. 

  b) Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng(A’BC) 

ĐỀ SỐ 6: 

Câu 1 . Cho hình chóp S.ABC có tam giác ABC vuông cân tại B, AC = a 2 , cạnh bên SA 

vuông góc với mặt phẳng đáy và SB = 3a .Tính thể tích khối chóp S.ABC ; 

Câu 2 . Cho lăng trụ ABC.A/B/C/ có đáy ABC là tam giác đều cạnh 2a 3  , hình chiếu vuông 

góc của A/ lên mặt phẳng (ABC) trùng với trọng tâm H của tam giác ABC, cạnh A/A hợp với 

mặt đáy (ABC) một góc 300.  

  a)Tính thể tích khối lăng trụ. 

  b) Tính khoảng cách từ A đến mặt phẳng(A’BC). 

Câu 3: Cho lăng trụ ABC.A’B’C’ có đáy ABC là tam giác vuông tại A, AC=  2AB.  

Biết  A’A = A’B = A’C = a và A’A hợp với đáy một góc 600. 

a) Chứng minh (A’BC) vuông góc với (ABC).      

b) Tính thể tích lăng trụ ABC.A’B’C’. 

C. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

I/ THỂ TÍCH KHỐI CHÓP 

1/ KHỐI CHÓP CÓ CẠNH BÊN VUÔNG GÓC VỚI ĐÁY 

Câu 1. Cho khối chóp S.ABC có  SA ABC ,  tam giác ABC  vuông tại B , AB a,AC a 3.   

Tính thể tích khối chóp S.ABC  biết rằng SB a 5  
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A. 
3a 2

3
 B. 

3a 6

4
 C.  D.  

Câu 2: Cho khối chóp có đáy  là tam giác đều cạnh . Hai mặt bên  và 

 cùng vuông góc với đáy. Tính thể tích khối chóp biết  

A.  B.  C.  D.  

Câu 3: Cho hình chóp SABC có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B với AC = a  biết SA  

vuông góc với mp(ABC) và SB hợp với đáy một góc 60o. Tính thể tích hình chóp 

A.  B.  C.  D.  

Câu 4: Cho hình chóp SABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh a biết  SA   vuông góc với 

đáy ABC và (SBC) hợp với đáy (ABC) một góc 60o. Tính thể tích hình chóp 

A.  B.  C.  D.  

Câu 5: Cho hình chóp tam giác SABC có cạnh đáy AB=2a, BC=3a; Góc giữa AB và BC bằng 

600. Tính theo a thể tích khối chóp SABC biết SA vuông góc với đáy và SA=4a 

A.  B.  C.  D.  

Câu 6: Cho hình chóp tam giác SABC có cạnh đáy AB=AC=2a, BC=3a; Tính theo a thể tích 

khối chóp SABC biết SA vuông góc với đáy và SA=3a 

A.  B.  C. 
33 7

2

a
 D. 

33 7

4

a
 

Câu 7: Cho hình chóp tam giác SABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh bằng a; Tính theo a 

thể tích khối chóp SABC biết SA vuông góc với đáy và SA=  

A.  B.  C.  D.  

Câu 8: Cho hình chóp tam giác SABC có AC=3a, AB=4a, BC=5a; Tính theo a thể tích khối 

chóp SABC biết SA vuông góc với đáy và SA=2a 

A.  B.  C.  D.  

3a 6

6

3a 15

6

S.ABC ABC a  SAB

 SAC SC a 3

32a 6

9

3a 6

12

3a 3

4

3a 3

2

3a 6

24

3a 3

24

3a 6

8

3a 6

48

3a 3

8

3a 3

12

3a

4

3a 3

4

32 3a 33a 34 3a
32a

315a

2

315a

4

3a

33a

2

3a 33a
3a

4

3a 32a 34a 36a
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Câu 9: Cho hình chóp tam giác SABC có ABC là tam giác vuông tại A; AB=AC=a; Tính 

theo a thể tích khối chóp SABC biết SA vuông góc với đáy và SA=2a 

A.  B.  C.  D.  

Câu 10: Cho hình chóp SABC có đáy là tam giác vuông cân tại C, cạnh SA vuông góc với 

mặt đáy, biết AB=2a, SB=3a; Thể tích khối chóp SABC là V. Tỷ số  có giá trị là. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 11: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh . SA vuông góc với 

đáy. SA = . Tính theo a thể tích khối chóp SABCD. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 12: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình  vuông có cạnh a  và SA vuông góc 

đáy ABCD và mặt bên (SCD) hợp với đáy một góc 60o. Tính thể tích hình chóp SA BCD 

A.  B.  C.  D.  

Câu 13: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình vuông và SA vuông góc với đáy. Góc 

giữa SB và đáy bằng 600. SA= 2a; Tính theo a thể tích khối chóp SABCD 

A.  B.  C.  D.  

Câu 14: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình vuông và SA vuông góc với đáy. 

SA=3a. Góc giữa mặt phẳng (SBC) và đáy bằng 300. Tính theo a thể tích khối chóp SABCD 

A.  B.  C.  D.  

Câu 15: Cho khối chóp có đáy  là hình chữa nhật tâm ,   

vuông góc với đáy. Tính thể tích khối chóp biết  

A.  B.  C.  D.  

3a
3a

6

3a

3

33a

3

8V

a

8 3

3

8 5

3

4 5

3

4 3

3

a 5

2a 2

310a 2

3

3a 2

3

35a 2
32a 10

3

3a 3

3

32a 3

3

3a 3

6

3a 3

33a
38a

9

38a
38a

6

39a 3a 33a 327a

S.ABCD ABCD O AC 2AB 2a,  SA

SD a 5

3a 5

3

3a 15

3

3a 6
3a 6

3
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Câu 16: Cho khối chóp SABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật biết rằng  SA   (ABCD), 

SC hợp với đáy một góc 45o và AB = 3a, BC = 4a. Tính thể tích khối chóp 

A.  B.  C.  D.  

Câu 17: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình thoi cạnh a; Góc A bằng 600. SA 

vuông góc với đáy. Góc giữa SC và đáy bằng 600. Tính theo a thể tích khối chóp SABCD 

A.  B.  C.  D. 
3a 3

2
 

Câu 18: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình thoi cạnh a; Góc A bằng 600. O là tâm 

hình thoi. SA vuông góc với đáy. Góc giữa SO và đáy bằng 450. Tính theo a thể tích khối 

chóp SABCD 

A.  B.  C.  D.  

Câu 19: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình thang vuông tại A, B biết AB = BC = 

a, AD = 2a. Cho SA vuông với mặt đáy và cạnh bên SC hợp với đáy một góc bằng 60  Tính 

thể tích hình chop 

A.  B.  C.  D.  

Câu 20: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình thang vuông tại A, D biết AD = CD = 

a, AB = 2a; Cho SA vuông góc với đáy và SD hợp với đáy một góc bằng 30 . Tính thể tích 

khối chóp là: 

A.  B.  C.  D.  

2/ KHỐI CHÓP ĐỀU 

Câu 21: Thể tích của khối tứ diện đều cạnh a bằng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 22: Cho hình chóp tam giác đều SABC có cạnh bên a, góc ở đáy của mặt bên là . 

Tính thể tích hình chóp SABC. 



320a 340a 310a
310a 3

3

3a 32a 34a

3a
3a

4

3a

2

32a

3a 6

2

3a 6

6

3a 15

6

3a 6

3

3a 6

3

3a 3

6

32a 3

3

3a 3

6

3a 2

12

3a 2

4

3a 3

12
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A.  B.  C.  D.  

Câu 23: Cho hình chóp tam giác đều có đường cao h và mặt bên có góc ở đỉnh bằng 60 . 

Tính thể tích hình chóp. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 24: Cho (H) là khối chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng a; Thể tích của (H) bằng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 25: Cho hình chóp tứ giác đều có cạnh bên bằng a, hợp với đáy một góc 60 . Tính thề 

tính hình chóp. 

A.  B.  C. 
3a 3

12
 D.  

Câu 26: Cho hình chóp đều SABC có cạnh bên bằng a hợp với đáy ABC một góc 60 . Tính 

thể tích hình chóp. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 27: Cho hình chóp tam giác đều SABC có cạnh bên a, góc ở đáy của mặt bên là 45 . 

Tính thể tích hình chóp. 

A.  B.  C.  D. 
3

6

a
 

Câu 28: Cho hình chóp tứ giác đều SABCD có cạnh đáy bằng a, góc giữa cạnh bên và mặt 

đáy bằng Thể tích khối chóp  SABCD theo a và  bằng 

A.  B.  C.  D.  

Câu 29: Cho hình chóp tam giác đều SABC có cạnh đáy a và mặt bên hợp với đáy một góc 

60 . Tính thể tích hình chóp SABC. 

A.  B.  C.  D.  
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Câu 30: Cho chóp tam giác đều có đường cao h hợp với một mặt bên một góc 30 . Tính thể 

tích hình chóp. 

A.  B.  C.  D.  

3/  KHỐI CHÓP CÓ MẶT BÊN VUÔNG MẶT ĐÁY 

Câu 31: Cho hình chóp SABC có ; SAB là tam giác đều cạnh a và  

mp(SAB)  mp(ABC). Tính thể tích khối chóp S.ABC. 

A.  B.  C. 
3a

12
 D.  

Câu 32: Cho tứ diện ABCD có ABC là tam giác đều cạnh a, BCD là tam giác vuông cân tại 

D, (ABC)  (BCD) và AD hợp với (BCD) một góc 60o. Tính thể tích tứ diện ABCD. 

A.  B.  C. 
3a 3

12
 D.  

Câu 33: Cho hình chóp SABC có đáy là tam giác cân tại A, AB = AC = a, . Mặt 

bên SAB là tam giác đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Tính theo a thể tích 

khối chóp SABC 

A.  B.  C.  D.  

Câu 34: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình vuông có cạnh a; Mặt bên  SAB là 

tam giác đều nằm trong mặt phẳng  vuông góc với đáy ABCD. Tính thể tích khối chóp 

SABCD. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 35: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a, biết (SAB) và (SAD) 

cùng vuông góc với đáy, SA = a . Tính : 

A.  B.  C.  D.  
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Câu 36: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình chữ  nhật với AB = a, AD = 2a, 

(SAB) và (SAD) cùng vuông góc với đáy, SA = . Tính : 

A.  B.  C.  D.  

Câu 37: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình chữ  nhật, tam giác SAB đều cạnh a 

nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, biết AD = 4a; Tính : 

A.  B.  C.  D.  

Câu 38: Cho. ABCD, ABCD là hình thoi. AB = a, ABC là góc 60°, tam giác SAB cân nằm 

trong mặt phẳng vuông góc đáy. SC hợp với đáy góc 45°. Tính thể tích khối chóp. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 39: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình thoi với AC = 2BD = 2a và  SAD 

vuông cân tại S, nằm trong mặt phẳng vuông góc với ABCD. Tính thể tích hình chóp 

SABCD. 

A.  B.  C.  D.  

4/ TỶ SỐ THỂ TÍCH 

Câu 40: Nếu 2 khối chóp có cùng chiều cao thì tỉ số thể tích bằng tỉ số: 

A. Diện tích 2 đáy B. 2 Đường cao C. Cạnh đáy D. Cạnh bên 

Câu 41: Nếu 2 khối chóp có cùng diện tích đáy thì tỉ số thể tích bằng tỉ số: 

A. Diện tích 2 đáy B. 2 Đường cao C. Cạnh đáy D. Cạnh bên 

Câu 42: Đối với 2 khối chóp tam giác có: bằng: 

A.  B.  C.  D. 2  

Câu 43: Cho tứ diện . Gọi  và  lần lượt là trung điểm của  và . Khi đó 

tỉ số thể tích của khối tứ diện  và khối tứ diện bằng: 

a 2
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A.  B.  C.  D. . 

Câu 44: Cho hình chóp SABCD có đáy ABCD là hình bình hành và I là trung điểm của SC. 

Mặt phẳng qua AI và song song với BD chia hình chóp thành 2 phần. Tính tỉ số thể tích 2 

phần này 

A. 1 B.  C.  D.  

II.THỂ TÍCH KHỐI LĂNG TRỤ 

1. LĂNG TRỤ ĐỨNG TAM GIÁC 

Câu 1: Cho(H) lăng trụ đứng ABCA’B’C’ đáy là tam giác tam giác vuông cân tại B, AC=

 biết góc giữa A’B và đáy bằng 600. Thể tích của (H) bằng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 2: Cho(H) lăng trụ đứng ABCA’B’C’ đáy là tam giác  vuông cân tại B, AC=  biết 

góc giữa (A’BC) và đáy bằng 600. Thể tích của (H) bằng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 3: Cho lăng trụ đứng ABCA’B’C’ có đáy ABC vuông cân tại B có AB = . Biết A’C = 

a và A’C hợp với mặt bên (AA’B’B) một góc 30°. Tính thể tích lăng trụ 

A.  B.  C.  D.  

Câu 4: Cho lăng trụ đứng tam giác ABCA’B’C’ có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B với 

BA = BC = a, biết (A’BC) hợp với đáy (ABC) một góc 60°. Tính thể tích lăng trụ 

A.  B.  C.  D.  

Câu 5: Cho lăng trụ đứng có đáy ABC là tam giác vuông tại B. AB = 2a, BC = 

a, . Tính theo a thể tích khối lăng trụ . 
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A.  B.  C.  D.  

Câu 6: Cho lăng trụ đứng có đáy ABC là tam giác đều cạnh . Góc giữa mặt 

và mặt đáy là 450. Tính theo a thể tích khối lăng trụ . 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Cho lăng trụ đứng có đáy ABC là tam giác đều cạnh . Góc giữa cạnh 

và mặt đáy là 300. Tính theo a thể tích khối lăng trụ . 

A.  B.  C.  D.  

Câu 8: Cho lăng trụ đứng ABCA’B’C’ có đáy là tam giác vuông tại A, AC=a, . 

Đường chéo BC’ của mặt bên (BCC’B’) tạo với mặt phẳng (AA’C’C) một góc . Tính thể 

tích của khối lăng trụ theo a 

A.  B.  C.  D.  

Câu 9: Cho lăng trụ đứng có đáy ABC là tam giác vuông tại B. AB = , BC = 

3a. Góc giữa cạnh  và mặt đáy là 600. Tính theo a thể tích khối lăng trụ . 

A.  B.  C.  D.  

Câu 10: Cho lăng trụ đứng ABCA’B’C’ đáy là tam giác vuông cân tại B, AC = , biết góc 

giữa (A’BC) và đáy bằng 60°. Thể tích khối lăng trụ bằng: 

A.  B.  C.  D.  

Câu 11: Cho ABCA’B’C’ đáy là tam giác đều cạnh . Góc giữa (AB’C’) và đáy là 45°. 

VLT là 

A.  B.  C.  D.  
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Câu 12: Cho lăng trụ XYZ. X’Y’Z’ đáy tam giác đều. XY = a, XX’ = a . VLT= ? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 13: Cho lăng trụ đứng ABCA’B’C’ có đáy ABC là tam giác vuông tại A, AB = a, BC = 

2a, mặt bên  ACC’A’ là hình vuông. Gọi  M, N, P lần lượt là trung  điểm của  AC, CC’, A’B’  

và  H là hình chiếu của A lên BC. Tính thể tích khối chóp A’. HMN 

A.  B.  C.  D.  

Câu 14: Cho khối lăng trụ đứng tam giác ABCA’B’C’ có thể 

tích bằng V. M, N lần lượt là trung điểm BB’ và CC’. Thể tích 

của khối ABCMN bằng: 

A.  B.  

  

C.  D.  
 

2. LĂNG TRỤ ĐỨNG TỨ GIÁC  

Câu 15: Cho lăng trụ đứng ABCDA’B’C’D’ với đáy ABCD là hình vuông. BD’ = 2a và AB 

= a; Tính VLT 

A.  B.  C.  D.  

Câu 16: Cho lăng trụ đứng XYZT. X’Y’Z’T’. Cạnh bên XX’ = 2a và khoảng cách  

d(T;(XZT’) ) = a; Tính thể tích lăng trụ 

A.  B.  C.  D.  

Câu 17: Cho hình lăng trụ đứng ABCDA’B’C’D’. Đáy là hình chữ nhật ABCD có AB = a và 

BC =2AB, góc BCB’ bằng 30°. Tính VLT 

A.  B.  C.  D.  
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Câu 18: Cho lăng trụ đứng ABCDA’B’C’D. Đáy ABCD là hình chữ nhật có CD = a và S = 

. Góc giữa B’D và (ABCD) bằng 45°. tính VLT 

A.  B.  C.  D.  

Câu 19: Cho lăng trụ ABCDA’B’C’D’ đáy ABCD là hình thoi cạnh . Gọi O là giao điểm 

hai đường chéo, OC tạo với mp (A’B’C’D’) một góc 60° và CC’ = 2a. Tính thể tích lăng trụ. 

Biết diện tích hình thoi S = . 

A.      B.           C.          D.  

Câu 20: Cho  hình  hộp  đứng  ABCDA’B’C’D’, có đáy  là  hình    thoi  cạnh  bằng  a 

và  Gọi  M, N lần lượt là trung điểm  của  CD  và  B’C 

biết rằng  MN  vuông  góc với  BD’. Tính  thể tích khối hộp  ABCDA’B’C’D’ 

A.  B.  C.  D.  

Câu 21: Cho hình lăng trụ đứng ABCDA’B’C’D’ có đáy là hình thoi cạnh a, , 

AC’ = 2a. Gọi O = , . Tính thể tích lăng trụ ABCDA’B’C’D’ là: 

A.  B.  C.  D.  

3. LĂNG TRỤ ĐỀU 

Câu 22: Hình lăng trụ đều là: 

A. Lăng trụ đứng có đáy là đa giác đều 

B. Lăng trụ có đáy là tam giác đều và các cạnh bên bằng nhau 

C. Lăng trụ có đáy là tam giác đều và cạnh bên vuông góc với đáy 

D. Lăng trụ có tất cả các cạnh bằng nhau 

Câu 23: Cho (H) là khối lăng trụ đứng tam giác đều có tất cả các cạnh bằng .  

Thể tích của (H) bằng: 
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A.  B.  C.  D.  

Câu 24: Cho lăng trụ tam giác đều ABCA’B’C’, cạnh đáy bằng  a; Gọi M, N, I lần lượt  là  

trung điểm của AA’, AB, BC; góc giữa hai mặt phẳng (C’AI) và (ABC) bằng . Tính theo 

a thể  tích khối chóp NAC’I 

A.  B. 
33a

32
 C.

 
 D.  

Câu 25: Cho lăng trụ đều ABCDA’B’C’D’. ABCD là hình vuông cạnh và BD’ = a;  Góc giữa 

BD’ và (AA’D’D) bằng 30°. Tính thể tích lăng trụ 

A.  B.  C.  D.  

Câu 26: Cho ABCDA’B’C’D’ là lăng trụ đều. Đáy là hình vuông ABCD, góc giữa mp 

(ACD’) và mp (ABCD) là 45°. Tính thể tích lăng trụ, biết AA’ = 2a. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 27: Cho lăng trụ ABCDA’B’C’D’. Đáy ABCD là hình vuông tâm O. có OA’ = a và OA’ 

hợp với (ABCD) một góc 60°. VLT = ? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 28: Cho lăng trụ đứng ABCA’B’C’ có đáy ABC là tam giác đều cạnh a;  BC’ hợp với 

mp (ABB’A’) một góc 30°. Tính VLT. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 29: Cho lăng trụ đứng ABCA’B’C’ đáy là tam giác đều cạnh 2a; BC’ hợp với đáy góc 

30°. Tính thể tích 

A.  B.  C.  D.  

Câu 30: Cho hình lăng trụ tứ giác đều , cạnh đáy bằng , khoảng cách từ  

đến mặt phẳng  bằng , tính thể tích lăng trụ 
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A.  B.  C.  D. 
 

4. LĂNG TRỤ XIÊN 

Câu 31: Cho lăng trụ xiên ABCA’B’C’ đáy ABC là tam giác đều cạnh a, biết cạnh bên là 

  và hợp với đáy ABC một góc 60°. Tính thể tích lăng trụ. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 32: Cho lăng trụ xiên ABCA’B’C’ có đáy là tam giác đều cạnh a;  Hình chiếu AA’ xuống 

ABC trùng với trung điểm H của BC. Góc giữa AA’ và (ABC) bằng 60°. VLT = ? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 33: Cho lăng trụ xiên tam giác ABC A'B'C' có đáy ABC là tam giác  đều cạnh 2a; Hình 

chiếu của A' xuống (ABC) là tâm O đường tròn ngoại tiếp  tam giác ABC biết AA' hợp với 

đáy ABC một góc 60. Tính thể tích lăng trụ. 

A.  B.  C.  D.  

Câu 34: Cho lăng trụ ABC A'B'C' có đáy ABC là tam giác đều cạnh a, đỉnh A' có hình chiếu 

trên (ABC) nằm trên đường cao AH của tam giác ABC biết mặt bên (BB'C'C) hợp với đáy 

ABC một góc 60o. Tính thể tích lăng trụ. 

A.  B.  C.  D.   

Câu 35: Hình hộp chữ nhật có 3 kích thước a, b, c thì đường chéo d có độ dài là: 

A.  B.  

C.  D. 2 2 2d 3a 3b 2c    

  

33 3a
33a

4

33a

2

32a

4

a 3

33a 3

8

3a 2
32a 3 3a 8

33a 3

8

32a

5

32a 3
3a

9

32a 3
3a

2

32a

5

33a 3

8

33a 3

8

32a

3

3a 6

4

32a 3

3

2 2 2d a b c   2 2 2d 2a 2b c  

2 2 2d 2a b c  
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Một số công thức tính nhanh 

Công thức 1: 

Cho khối chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình bình hành. Trên các đoạn SA, SB, SC, SD lấy lần 

lượt các điểm A’, B’, C’, D’ khác S sao cho a + c = b + d. Trong đó: 

, , ,
' ' ' '

SA SB SC SD
a b c d
SA SB SC SD

     

 

Khi đó ta có tỉ lệ thể tích là: 

. ' ' ' '

.
4

S A B C D

S ABCD

V a b c d

V abcd

  
  

 

Công thức 2: Hai khối chóp chung chiều cao 

Công thức này rất đơn giản và hiển nhiên nhưng ta lại hay thường gặp trong giải toán. Cụ thể, nếu 

hai khối chóp (H) và (H’) có diện tích hai đáy lần lượt là S và S’. Đồng thời có cùng chiều cao h. 

Thì ta có: 

'
'

H

H

V S

V S
  

 

Công thức 3: Hai khối đa diện đồng dạng tỉ số k. 

Hai khối đa diện (H) và (H’) được gọi là đồng dạng tỉ số k nếu có 1 phép đồng dạng F tỉ số k biến 

(H) thành (H’). Khi đó giả sử AB là 1 cạnh của (H) và F(AB)=A’B’ thì A’B’=kAB. Gọi V và V’ 

lần lượt là thể tích của (H) và (H’), khi đó ta có tỉ số thể tích sau: 

3'V
k
V
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Ví dụ 1. Cho khối chóp S.ABCD. Gọi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm của SA, SB, SC, SD. Gọi 

V là thể tích khối chóp S.MNPQ. Tính V biết thể tích khối chóp S.ABCD bằng 12. 

Lời giải: 

 

Ta có phép vị tự tâm S tỉ số 2 biến khối chóp S.MNPQ thành khối chóp S.ABCD. 

 3.

.

.

1 3
2 .12

8 2

S ABCD

S MNPQ

S MNPQ

V
V

V
     

Ví dụ 2. Cho khối tứ diện ABCD có thể tích V. Gọi V′ là thể tích của khối tứ diện có bốn đỉnh là 

trọng tâm các mặt của khối tứ diện ABCD. Tính tỷ số 
'V

V
.  

Lời giải: 

Gọi A’, B’, C’, D’ lần lượt là trọng tâm các mặt (BCD), (ACD), (ABD), (ABC), ta có 

' ' ' ' ' 1

3

AA A C A D

AB AC AD
    

 nên khối tứ diện A′B′C′D′ đồng dạng với khối tứ diện ABCD theo tỉ số 
1

3
k   . Do đó  

3' 1

27

V
k
V
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Công thức 4: Khối lăng trụ tam giác 

Cho khối lăng trụ tam giác ABC.A’B’C’. Trên các cạnh bên AA’, BB’, CC’ lấy lần lượt các điểm 

M, N, P. Khi đó ta có tỉ số sau: 

 

Trong đó  , ,
' ' '

AM BN CP
a b c
AA BB CC

   , ta có 

.

. ' ' '
3

ABC MNP

ABC A B C

V a b c

V

 
  

Công thức 5: Khối lăng trụ đáy là hình bình hành (khối hộp) 

Cho khối hộp ABCD.A’B’C’D’. Trên các cạnh bên AA’, BB’, CC’, DD’ lấy lần lượt các điểm M, 

N, P, Q sao cho M, N. P, Q đồng phẳng. Khi đó ta có tỉ số sau: 

 

Trong đó  , , ,  và
' ' ' '

AM BN CP DQ
a b c d a c b d
AA BB CC DD

       , ta có 

.

. ' ' ' '
4

ABCD MNPQ

ABCD A B C D

V a b c d

V
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Thể tích khối chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng a 

3 2

6

a
V   

Thể tích khối bát diện đều có tất cả các cạnh bằng a 

3 2

3

a
V   

Thể tích khối tứ diện đều có tất cả các cạnh bằng a 

3 2

12

a
V   
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A. LÝ THUYẾT CƠ BẢN 

+ Diện tích xung quanh: xqS Rl  

+ Diện tích đáy: 2

dayS R  

+ Diện tích toàn phần: day ( )tp xqS S S R l R     

+ Thể tích: 21 1
.

3 3
dV S h R h   

+  2 2 2l h r   

 

B. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1: Một hình nón có đường cao bằng 20cm, bán kính đáy r = 25cm. 

a) Tính diện tích xung quanh hình nón và thể tích khối nón tương ứng. 

b) Một thiết diện đi qua đỉnh, cách tâm của đáy là 12cm. Tính diện tích thiết diện đó. 

Bài 2: Cắt hình nón N đỉnh S cho trước bởi mặt phẳng đi qua trục của nó ta được một tam 

giác vuông cân có cạnh huyền bằng  

a) Tính diện tích xung quanh, diện tích toàn phần và thể tích khối nón N. 

b) Cho một dây cung BC của đường tròn đáy hình nón sao cho mp(SBC) tạo với đáy hình 

nón một góc 600. Tính diện tích tam giác SBC. 

Bài 3: Cho hình nón đỉnh S có đáy là hình tròn (O;R) và góc ở đỉnh bằng 2 . Cho ABC là tam 

giác đều nội tiếp đường tròn đáy của hình nón. 

a) Tính diện tích xung quanh và thể tích của hình nón 

b) Tính thể tích của hình chóp SABC và khoảng cách từ O đến mp(SBC) 

Bài 4 *: Cho hình nón đỉnh S, độ dài đường sinh là d, góc giữa đường sinh và mặt đáy là  . 

Một mp(P) qua đỉnh hình nón hợp với mặt đáy góc 600 cắt hình nón theo hai đường sinh SA, 

SB. Tính diện tích tam giác SAB và khoảng cách từ O đến mp(SAB)  

a 2

CHƯƠNG II : MẶT NÓN, MẶT TRỤ, MẶT CẦU 

BÀI 1 : MẶT NÓN 

l h 

r 
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Bài 5 *:Cho hình nón có thể tích 396 ( )cm , tỉ số giữa đường cao và đường sinh là 4/5. Tính 

diện tích toàn phần của hình nón. 

C. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Cho hình nón có đường cao bằng 20cm, bán kính đáy 25cm. Diện tích xung quanh hình 

nón đó là:  

A. 125 41   cm2     B. 120 41  cm2    C. 480 41 cm2     D. 768 41  cm2 

Câu 2. Cho hình nón có thiết diện qua trục là tam giác đều cạnh a. Diện tích xung quanh hình 

nón đó là:  

 A. 

3

3

a
    B. 

2

2

a
 C. 

3 3

8

a
 D. 

2 3

4

a
 

Câu 3. Cho hình nón có thiết diện qua trục là tam giác vuông cân có cạnh huyền bằng a 2 . 

Thể tích khói nón đó là  

 A. 

2 2

12

a
  B. 

2 2

2

a
 C. 

3 2

4

a
 D. 

3 2

12

a
 

Câu 4. Cho hình nón có thiết diện qua đỉnh S, tạo với đáy góc 600 là tam giác đều cạnh bằng 

4cm. Thể tích của khối nón đó là: 

 A. 9 cm3 B. 4 3  cm3 C. 3 cm3 D.  cm3 

Câu 5. Một tứ diện đều cạnh a có đỉnh trùng với đỉnh của hình nón, ba đỉnh của đáy nằm trên 

đường tròn đáy của hình nón. Diện tích xung quanh của hình nón là 

 A. 

2 3

2

a
  B. 

2 2

3

a
 C. 

2 3

3

a
 D. 

3 3a  

Câu 6. Cho tam giác đều ABC cạnh a quay xung quanh đường cao AH phát sinh ra một hình 

nón. Diện tích xung quanh của hình nón đó là:  

 A. 

2

2

a
 B. 

22 a  C. 
2

a  D. 

2 3

4

a
  

Câu 7.Cho hình nón có thiết diện qua trục là tam giác vuông cân có cạnh góc vuông là b. Diện 

tích thiết diện qua đỉnh và cắt đáy theo cung 1200 là: 
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 A. 

2 3

8

b
 B. 

2 3

4

b
 C. 

2 15

4

b
 D. 

2 15

8

b
  

Câu 8. Cho hình nón có thiết diện qua trục là tam giác vuông cân có cạnh góc vuông là b. Diện 

tích thiết diện qua đỉnh và tạo với đáy góc 600 là: 

 A. 

2 7

8

b
 B. 

2 7

16

b
 C. 

2 14

4

b
 D. 

2 14

8

b
  

Câu 9. Cho hình tứ diện đều S.ABC, cạnh bằng a. Hình nón có đỉnh S, đáy là hình tròn nội 

tiếp ABC. Thề tích của hình nón là: 

  A. 

3 6

27

a
  B. 

3 6

108

a
 C. 

3 6

9

a
 D. 

3 2

12

a
 

Câu 10. Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD tất cả các cạnh bằng a. Hình nón có đỉnh S, đáy 

là hình tròn ngoại tiếp ABCD. Thề tích của hình nón là: 

   A. 

32 2

3

a
 B. 

3 2

3

a
 C. 

3 2

6

a
  D. 

3 2

2

a
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A. LÝ THUYẾT CƠ BẢN 

+ h l  

+ Diện tích xung quanh: 2 2xqS Rl Rh    

+ Diện tích 2 đáy: 2

2 2dayS R   

+ Diện tích toàn phần: 2day 2 ( )tp xqS S S R l R     

+ Thể tích: 2 2.dV S h R h R l     

B. BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Bài 1: Một mặt phẳng đi qua trục của hình trụ (T) cắt hình trụ theo thiết diện là hình vuông 

cạnh 2R. 

a) Tính diện tích xung quanh và diện tích toàn phần của hình trụ (T). 

b) Tính thể tích khối trụ (T). 

Bài 2: Cho hình trụ (T) có bán kính đáy R và chiều cao là  

a) Tính diện tích xung quanh và diện tích toàn phần của hình trụ (T). 

b) Tính thể tích của khối trụ giới hạn bởi hình trụ (T). 

Bài 3: Cho hình trụ có bán kính đáy 5cm và có khoảng cách giữa hai đáy bằng 7cm. 

a) Tính diện tích xung quanh của hình trụ. 

b) Cắt khối trụ bởi một mặt phẳng song song với trục và cách trục 3cm. Tính diện tích thiết 

diện. 

Bài 4: Cho hình trụ T có trục OO’, có thiết diện qua trục là một hình vuông. Một thiết diện song 

song với trục có diện tích bằng 24 2a và khoảng cách từ trục đến thiết diện đó bằng a. Tính 

diện tích của thiết diện qua trục. 

C. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Cho hình trụ có thiết diện qua trục là hình vuông cạnh a. Diện tích xung quanh của 

hình trụ đó là: 

 A. 
24 a  B.  

22 a  C. 
2

a      D. 

2

2

a
 

R 3

BÀI 2 : MẶT TRỤ  
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Câu 2. Cho hình trụ có hai đáy là hình tròn ngoại tiếp của hình lăng trụ tam giác đều có tất cả 

các cạnh bằng a. Thể tích của hình trụ đó là: 

 A. 

3

3

a
  B. 

3

9

a
 C. 

3
a  D. 

33 a  

Câu 3. Cho hình trụ có hai đáy là hình tròn nội tiếp của hình lăng trụ tam giác đều có tất cả 

các cạnh bằng a. Thể tích của hình trụ đó là: 

 A. 

3

3

a
  B. 

3

12

a
 C. 

3
a  D. 

33

16

a
 

Câu 4. Cho hình trụ có hai đáy là hình tròn ngoại tiếp của hình lập phương cạnh a. Thể tích 

của hình trụ đó là: 

 A. 

3

2

a
  B. 

3

6

a
 C. 

32

3

a
 D. 

32 a  

Câu 5. Cho hình trụ có hai đáy là hình tròn nội tiếp của hình lập phương cạnh a. Thể tích của 

hình trụ đó là: 

 A. 

3

4

a
  B. 

3

12

a
 C. 

3

3

a
 D. 

3
a  

Câu 6. Cho hình trụ có hai đáy là hình tròn ngoại tiếp của hình lập phương cạnh a. Diện tích 

xung quanh của hình trụ đó là: 

 A. 

22

2

a
  B. 

22 a  C. 
22 a  D. 

22 2 a  

Câu 7. Cho hình trụ có hai đáy là hình tròn nội tiếp của hình lập phương cạnh a. Diện tích 

xung quanh của hình trụ đó là: 

 A. 

2

2

a
  B. 

2
a  C. 

22 a  D. 
3

a  

Câu 8. Cho hình trụ có thiết diện qua trục là hình vuông cạnh a. A, B lần lượt nằm trên hai 

đường tròn đáy, AB = 
2 3

3
a . Góc tạo bởi AB với trục của hình trụ đó là : 

 A. 300 B. 450 C. 600 D. 900 
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Câu 9. Cho hình trụ có bán kính đáy và chiều cao cùng bằng a. A, B lần lượt nằm trên hai 

đường tròn đáy, AB tạo với đáy góc 300. Khoảng cách giữa AB và trục hình trụ đó là: 

 A. a B. 
2

a
  C. 

2

2

a
 D. 

3

2

a
 

Câu 10.  Từ một tấm tôn hình chữ nhật kích thước 50cm x 240cm, người ta làm các thùng đựng 

nước hình trụ có chiều cao bằng 50cm, theo hai cách sau (xem hình minh họa dưới đây) : 

 Cách 1 : Gò tấm tôn ban đầu thành mặt xung quanh của thùng. 

 Cách 2 : Cắt tấm tôn ban đầu thành hai tấm bằng nhau, rồi gò mỗi tấm đó thành mặt xung 

quanh của một thùng. 

Kí hiệu V1 là thể tích của thùng gò được theo cách 1 và V2 là tổng thể tích của hai thùng 

gò được theo cách 2. Tỉ số  1

2

V

V
 là: 

 A. 
1

2
  B. 1 C. 2 D. 4 

 

  



TỔ TOÁN NGUYỄN HIỀN                     ĐỀ CƯƠNG HỌC KỲ I, NĂM HỌC 2021-2022 

Trang 167 

 

A. LÝ THUYẾT CƠ BẢN 

1. Định nghĩa:   Mặt cầu:  ( ; )S O R M OM R   Khối cầu:  ( ; )V O R M OM R   

2. Vị trí tương đối giữa mặt cầu và mặt phẳng 

Cho mặt cầu S(O; R) và mặt phẳng (P). Gọi d = d(O; (P)). 

 Nếu d < R thì (P) cắt (S) theo giao tuyến là đường tròn nằm trên (P), có tâm H và bán 

kính 2 2r R d  . 

 Nếu d = R thì (P) tiếp xúc với (S) tại tiếp điểm H. ((P) đgl tiếp diện của (S)) 

 Nếu d > R thì (P) và (S) không có điểm chung. 

Khi d = 0 thì (P) đi qua tâm O và đgl mặt phẳng kính, đường tròn giao tuyến có bán kính 

bằng R đgl đường tròn lớn. 

3. Vị trí tương đối giữa mặt cầu và đường thẳng  

Cho mặt cầu S(O; R) và đường thẳng . Gọi d = d(O; ). 

 Nếu d < R thì  cắt (S) tại hai điểm phân biệt. 

 Nếu d = R thì  tiếp xúc với (S). ( đgl tiếp tuyến của (S)). 

 Nếu d > R thì  và (S) không có điểm chung. 

4. Mặt cầu ngoại tiếp – nội tiếp 

 Mặt cầu ngoại tiếp Mặt cầu nội tiếp 

Hình đa diện Tất cả các đỉnh của hình đa diện 

đều nằm trên mặt cầu  

Tất cả các mặt của hình đa diện 

đều tiếp xúc với mặt cầu 

Hình trụ Hai đường tròn đáy của hình trụ 

nằm trên mặt cầu 

Mặt cầu tiếp xúc với các mặt 

đáy và mọi đường sinh của hình trụ 

Hình nón Mặt cầu đi qua đỉnh và đường 

tròn đáy của hình nón 

Mặt cầu tiếp xúc với mặt đáy và 

mọi đường sinh của hình nón 

BÀI 3.  MẶT CẦU 
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5. Xác định tâm mặt cầu ngoại tiếp khối đa diện 

 Cách 1: Nếu (n – 2) đỉnh của đa diện nhìn hai đỉnh còn lại dưới một góc vuông thì 

tâm của mặt cầu là trung điểm của đoạn thẳng nối hai đỉnh đó. 

 Cách 2: Để xác định tâm của mặt cầu ngoại tiếp hình chóp. 

 – Xác định trục  của đáy ( là đường thẳng vuông góc với đáy tại tâm  

      đường tròn ngoại tiếp đa giác đáy). 

 – Xác định mặt phẳng trung trực (P) của một cạnh bên. 

 – Giao điểm của (P) và  là tâm của mặt cầu ngoại tiếp hình chóp. 

 

6. Diện tích – Thể tích 

Diện tích 
24S R  

Thể tích 
34

3
V R  

 

B.  BÀI TẬP TỰ LUẬN 

Dạng 1: Chứng minh các điểm cùng thuộc mặt cầu 

+ Dựa định nghĩa: ( ; )M S O R OM R    

+ A, B cố định, 90 ( )oAMB M S    có đường kính AB  

Bài 1: Cho hình chóp S.ABC có đáy là tam giác ABC vuông cân tại B, AB=a. Biết SA=2a và 

( )SA ABC . Gọi H và K lần lượt là hình chiếu của A trên SB, SC. 

Chứng minh: 

a) A, B, C, S cùng nằm trên một mặt cầu. Xác định tâm và tính bán kính mặt cầu đó. 

b) Các điểm A,B,C,H,K cùng nằm trên một mặt cầu. Tính diện tích mặt cầu đó. 
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Bài 2: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông, ( )SA ABCD  và AB=SA=a. Gọi 

(P) là mặt phẳng qua A và vuông góc với SC, (P) lần lượt cắt SB,SC,SD tại H, I và K. Chứng 

minh các điểm A,B,C,D,H,I,K cùng nằm trên một mặt cầu. Tính diện tích của mặt cầu đó. 

Dạng 2: Mặt cầu ngoại tiếp hình chóp, lăng trụ 

+ Điều kiện hình chóp có mặt cầu ngoại tiếp; cách xác định tâm  

+ Điều kiện lăng trụ có mặt cầu ngoại tiếp. 

Bài 1: Xác định tâm và tính diện tích mặt cầu ngoại tiếp tứ diện SABC có SA, SB,SC vuông góc 

với nhau từng đôi một và SA=a,SB=b,SC=c. 

Bài 2: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a, SB=2a. Xác định tâm và tính 

thể tích khối cầu ngoại tiếp hình chóp. 

Bài 3: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a và ASB  . Xác định tâm và 

tính bán kính mặt cầu ngoại tiếp hình chóp. 

Bài 4: Cho tứ diện SABC có ABC là tam giác đều cạnh a. Xác định tâm và tính bán kính mặt 

cầu ngoại tiếp tứ diện biết SA=2a, ( )SA ABC  

Bài 5: Cho hình chóp tam giác đều SABC, AB=a và mặt bên hợp với mặt đáy góc  . Tính diện 

tích mặt cầu ngoại tiếp hình chóp. 

Bài 6*: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a, SAB là tam giác đều nằm 

trên mp vuông góc với mp(ABCD). Xác định tâm và tính bán kính của mặt cầu ngoại tiếp hình 

chóp. 

Bài 7*: Cho tứ diện ABCD có ABC và DBC  là các tam giác đều có cạnh bằng a và nằm trên 

hai mặt phẳng vuông góc với nhau. Xác định tâm và tính bán kính mặt cầu ngoại tiếp tứ diện. 

Bài 8*: Cho tứ diện SABC có SBC và ABC là các tam giác đều cạnh a. Xác định tâm và tính 

bán kính mặt cầu ngoại tiếp tứ diện biết mp(SBC) hợp với mp(ABC) góc 600. 

C. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM 

Câu 1. Thể tích của khối cầu ngoại tiếp hình lập phương cạnh a là: 

 A. 

3 3

2

a
  B. 

33 3

2

a
 C.

34 3 a        D. 

34 3

3

a
 

Câu 2. Cho tứ diện OABC có OA, OB OC đôi một vuông góc nhau  và có độ dài lần lượt là 

3a,  4a, 12a. Thể tích của khối cầu ngoại tiếp OABC là 
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 A. 
169

3


 B. 

2197

2


 C. 

2197

6


  D. 

2197

3


 

Câu 3. Cho hình chóp SABC có đáy là ABC vuông tại B, AB = a, BC = a 3 . SA  (ABC), 

SB tạo với đáy 1 góc 600. Thể tích khối cầu ngoại tiếp S.ABC là: 

 A. 

33

2

a
 B. 

37 7

2

a
 C. 

37 7

6

a
  D. 

34

3

a
 

Câu 4. Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông, cạnh a. (SAB) và (SAD) cùng  đáy. 

SC tạo với đáy góc 600. Thể tích khối cầu ngoại tiếp S.ABCD là:  

 A. 

32 2

3

a
 B. 

38 2

3

a
  C. 

332 2

3

a
 D. 

34

3

a
 

Câu 5. Cho hình chóp S.ABC có ABC là tam giác đều, cạnh a, SA  (ABC), (SBC) tạo với 

đáy góc 600. Diện tích mặt cầu ngoại tiếp S.ABC là: 

 A. 
4

3
a2 B. 4a2 C. 12a2 D. 3a2 

Câu 6. Cho hình chóp đều S.ABC, cạnh bên bằng a tạo với đáy góc 600. Diện tích mặt cầu 

ngoại tiếp S.ABC là: 

 A. 
4

3
a2 B. 4a2 C. 

4

9
a2 D. 9a2  

Câu 7. Cho hình chóp đều S.ABCD, cạnh đáy bằng a. Mặt bên tạo với đáy góc 600. Thể tích 

khối cầu ngoại tiếp S.ABCD là:  

 A. 

3125

144

a
  B. 

33

16

a
 C. 

3125

48

a
 D. 

3125 3

144

a
 

Câu 8. Cho hình chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác đều cạnh bằng 1, mặt bên SAB là tam 

giác đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. Thể tích V của khối cầu 

ngoại tiếp hình chóp đã cho là.  

  A. 
5 15

18
V


   B. 

5 15

54
V


  C. 

4 3

27
V


  D. 

5

3
V
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Câu 9. Cho tứ diện ABCD, I, J O lần lượt là trung điểm của AB, CD, IJ. M là điểm thỏa điều 

kiện | MA


 + MB


+ MC


+ MD


 | = a, với a là độ dài cho trước. Phát biểu nào sau đây đúng 

  A. M thuộc mặt cầu tâm O, bán kính 
4

a
  B. M thuộc mặt cầu tâm O, bán kính 

2

a

  

 C. M thuộc mặt cầu tâm O, bán kính 
3

a
 D. M thuộc mặt cầu đường kính IJ 

Câu 10. Hình cầu (S) có bán kính R. Mp () cắt (S) theo đường tròn bán kính r và diện tích 

bằng nửa diện tích hình tròn lớn của (S). Tính tỉ số 
R

r
  

 A. 2 2
R

r
  B. 2 3

R

r
  C. 2

R

r
  D. 3

R

r
  

KIỂM TRA GHK 1  2018-2019 

TRẮC NGHIỆM: ( 7,5 điểm) 

Câu 1: Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác đều cạnh 2a  và thể tích bằng 3a . Tính chiều 

cao h  của hình chóp đã cho. 

A. 
3

6


a
h . B. 

3

2


a
h . C. 

3

3


a
h . D. 3h a . 

Câu 2: Hàm số 2y x x   nghịch biến trên khoảng 

A.  1; . B. 
1

0;
2

 
 
 

. C. 
1

;1
2

 
 
 

. D.  ;0 . 

Câu 3: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 2 2
y x

x
   trên khoảng  0;  là 

A. 
 0;

min 3y


 . B. 
 0;

min 1y


 . 

C. 
 0;

min 1y


  . D. Không tồn tại 
 0;

min y


. 
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Câu 4: Cho hàm số   4 21 3y m x mx    . Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để hàm 

số có ba điểm cực trị. 

A.    ; 1 0;m     . B.  1;0m  . 

C.    ; 1 0;m     . D.    ; 1 0;m     . 

Câu 5: Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2 1

4

x
y

x





 là 

A. 1. B. 4 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 6: Hình dưới là đồ thị của hàm số nào trong các hàm số sau đây: 

 

A. 
4 22 1y x x   . B. 

4 22 1y x x   . C. 
4 22 1y x x    . D. 

4 22 3 1y x x    . 

Câu 7: Đồ thị các hàm số 
4 4

1






x
y

x
 và 2 1 y x  cắt nhau tại bao nhiêu điểm? 

A. 0 . B. 2 . C. 3 . D. 1. 

Câu 8: Cho hình lăng trụ đứng có diện tích đáy là 23a , độ dài cạnh bên bằng 2a . Thể tích khối 

lăng trụ này bằng 

A. 32 .a  B. 3 .a  C. 33 .a  D. 36 .a  

Câu 9: Tính theo a  thể tích khối lăng trụ đứng .ABCD A B C D     có đáy là hình thoi cạnh a , góc 

BAD  bằng 60  và cạnh bên AA  bằng a . 

A. 39

2
a . B. 31

2
a . C. 33

2
a . D. 33a . 

x

y

1

1

1

O
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Câu 10: Cho hình chóp .S ABC  có ABC  là tam giác đều cạnh a  và SA  vuông góc với đáy. Góc 

tạo bởi mặt phẳng  SBC  và mặt phẳng  ABC  bằng 30 . Thể tích của khối chóp .S ABC  là 

A. 
. 

B. 
. 

C. 
. 

D. 
. 

Câu 11: Đường cong ở hình bên là đồ thị hàm số 
2ax

y
cx b





 với a , b , c  là các số thực. 

 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 2a  ; 2b  ; 1c   . B. 1a  ; 2b  ; 1c  . 

C. 1a  ; 2b   ; 1c  . D. 1a  ; 1b  ; 1c   . 

Câu 12: Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên đoạn  2;2  và có đồ thị là đường cong 

trong hình vẽ bên dưới. Các giá trị của tham số m  để phương trình  f x m  có 6 nghiệm thực 

phân biệt là 

 

A. 0 2m  . B. 0 2m  . C. 0m  . D. 2m  . 

3 3

8

a 3 3

24

a
3

4

a 3

12

a
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Câu 13: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để phương trình 2 24 2 5 4 5x x m x x       có 

nghiệm. 

A. 1.m    B. 1 2 3.m    C. 0.m   D. 0 15.m   

Câu14: Sốgiá trị nguyên của tham số m  thuộc  2;4  để hàm số 

   2 3 21
1 1 3 1

3
y m x m x x       đồng biến trên  là 

A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 5 . 

Câu 15: Biết rằng đồ thị hàm số 3 23y x x   có dạng như hình vẽ 

 

Hỏi đồ thị hàm số 3 23y x x   có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 0 . 

 TỰ LUẬN: ( 2,5  điểm ) 

          1/ Tìm các khoảng đơn điệu và cực trị của các hàm số sau:  

               a/ 4 21
2 1

4
y x x   .  

               b/ 
2 3

1

x
y

x





. 

            2/ Tìm m để hàm số : 3 23 2y x x mx     đạt cực tiểu tại 2x  . 

 

 

 

x

y

-2

-3

4

O 1
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KIỂM TRA GHK 1  2019-2020 

I/ TRẮC NGHIỆM: ( 7  điểm ) 

Câu 1: Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ dưới đây. Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

A. 
 . 

B. 
. 

C. 
. 

D. 
. 

                                       

Câu 2: Cho hàm số  . Mệnh đề nào đúng. 

A. Hàm số nghịch biến trên  

B. Hàm số nghịch biến trên  

C. Hàm số đồng biến trên khoảng  

D. Hàm số nghịch biến trên từng khoảng  và  

Câu 3: Tìm tập hợp tất cả các giá trị của tham số thực để hàm số  đồng 

biến trên khoảng . 

A. 
 

B. 
 

C. 
 

D. 
 

Câu 4: Tìm giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn . 

A. 
. 

B. 
 

C. 
 

D. 
 

 3 2 0y ax bx cx d a    

0, 0, 0, 0a b c d    0, 0, 0, 0a b c d   

0, 0, 0, 0a b c d    0, 0, 0, 0a b c d   

x
y

x 1




 \ 1 .

   ;1 1; .  

 0;1 .

 ;1  1; .

m    3 21
4

3
y x mx x m

  ;

  2; 2 .   ; 2 .  ; 2 .  2; .

3 22 3 – 12 2y x x x   1; 2  

[ 1;2]
max 11y



[ 1;2]
max 6.y



[ 1;2]
max 15.y



[ 1;2]
max 10.y
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Câu 5: Gọi  lần lượt là giá trị cực đại, giá trị cực tiểu của hàm số  . Khi đó 

giá trị của biểu thức  bằng 

A. 7. B. 6. C. 9. D. 8. 

Câu 6: Đồ thị hàm số có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận? 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Đồ thị hình bên dưới  là của hàm số nào? 

A. 
. 

B. 
. 

C. 
. D. . 

     

 

 

 

  

Câu 8: Khối đa diện đều loại {5;3} là khối 

A. Hai mươi mặt đều. B. Lập phương. C. Mười hai mặt đều. D. Bát diện đều. 

Câu 9: Tìm để đường thẳng cắt đồ thị hàm số  tại bốn điểm phân biệt. 

A. 
 

B. 
 

C. 
 

D. 
 

Câu 10: Tìm hoành độ giao điểm của hai đồ thị hàm số  và ? 

A. . 
B. 

. C. . D. . 

Câu 11: Cho khối lăng trụ tam giác đều  có cạnh đáy bằng 2,  diện tích tam giác 

 bằng 3.  Thể tích khối lăng trụ  là 

 

 

,M n

2 3 3

2

x x
y

x

 



2 2M n

2

2

4

3 4

x
y
x x




 

2. 1. 0. 3.

4 22 2y x x    4 24 2y x x   4 22 3y x x  
4 22 2y x x  

m 4y m
4 28 3y x x  

13 3
.

4 4
m  

3
.

4
m 

13
.

4
m  

13 3
.

4 4
m  

3 24 6y x x   4 9y x  

3x  3y  8x   1x 

.ABC A B C  

A BC .ABC A B C  

x

y

O

2

1

1-1
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 A. 

2 5

3
 . B. 2  . C. 2 5  . D. 3 2  . 

Câu 12: Cho hàm số y f x  liên tục trên đoạn 1;3  và có bảng biến thiên như sau 

                                           

Tổng các giá trị m  sao cho phương trình 
2

1
6 12

m
f x

x x
 có hai nghiệm phân biệt 

trên đoạn 2;4  bằng 

A. 72.  B. 294.  C. 75.  D. 297.  

Câu 13: Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a và mặt bên tạo với đáy một 

góc 45 . Thể tích V  khối chóp .S ABCD  là 

 

    A. 
3

9

a
V         B. 

3

6

a
V .       C. 

3

2

a
V .         D. 

31

24
V a . 

 

I

D
A

B
C

S



TỔ TOÁN NGUYỄN HIỀN                     ĐỀ CƯƠNG HỌC KỲ I, NĂM HỌC 2021-2022 

Trang 178 

Câu 14: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a , 
3

2

a
SD  , hình chiếu vuông 

góc của S  trên mặt phẳng  ABCD  là trung điểm của cạnh AB . Tính theo a  thể tích khối chóp 

.S ABCD . 

 

A. 
32

3

a
. B. 

3

2

a
. C. 

3

3

a
. D. 

3

4

a
. 

II/ TỰ LUẬN: ( 3 điểm ) 

    1/ Tìm khoảng đơn điệu và cực trị của các hàm số sau: 

                 

2
4 3 22 2 1

/ b/
3 1

x x
a y x x x y

x

 
   


      

          2/  Cho hàm số: 3 23 4y x x    có đồ thị (C ). Viết phương trình tiếp tuyến của đồ thị 

(C )biết tiếp tuyến có hệ số góc k = 9? 

          3/ Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  sao cho hàm số 

3 21 1
2 3 4

3 2
y x mx mx m   đồng biến trên tập xác định? 

ĐỀ GIỮA HỌC KỲ 1-2020 

Câu 1: Giá trị nhỏ nhất của hàm số 2 4y x x     là: 

A. 2 3 . B. 6 . C. 2 . D. 1. 

Câu 2: Cho khối lập phương. Mệnh đề nào sau đây là đúng. 

A. Là khối đa diện đều loại {3;4}. B. Số đỉnh của khối lập phương bằng 6. 

C. Số mặt của khối lập phương bằng 6. D. Số cạnh của khối lập phương bằng 8. 

Câu 3: Hàm số 4 24 3y x x    có giá trị cực đại bằng: 

A. 7 . B. 3 . C. 0. D. 2 . 

Câu 4: Hình đa diện nào dưới đây không là hình đa diện đều 
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Câu 5: Giá trị lớn nhất của hàm số 
2 1

3

x
y

x





 trên đoạn  0;2  là: 

A. 2. B. 0. C. 
1

3
 . D. 3. 

Câu 6: Đồ thị hàm số: 
2 1

1

x
y

x





 là (C). Biết tiếp tuyến của đồ thị (C) song song với đường thẳng 

  :  3 15.  d y x  Phương trình tiếp tuyến đó là 

A. y = − 3x + 11 và y = − 3x – 1. B. y = 3x + 11. 

C. y = − 3x – 1.  D. y = − 3x + 11. 

Câu 7: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh 6a, SA vuông góc với đáy, góc 060SBA 

. Tính thể tích của khối chóp S.ABCD. 

A. 72 a3. B. 72 3 a3. C. 216 3 a3. D. 216 a3. 

Câu 8: Hàm số 3 3 1y x x    nghịch biến trên khoảng nào? 

A. . B.  ; 1  . C.  1;1 . D.  1;3 . 

Câu 9: Hàm số 2 3 2y x x    nghịch biến trên khoảng nào? 

A.  ; 1  . B.  2; . C. 
3

1;
2

 
 
 

. D. 
3

;2
2

 
 
 

. 

Câu 10: Cho hàm số
4

y x
x

  .Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên (0; ) bằng 

A. 4. B. 2. C. -2. D. -4. 

Câu 11: Hàm số nào sau đây có giá trị lớn nhất trên tập xác định? 

A. 4 22 1y x x   .  B. 
2

1

x
y

x





.  

C. 4 23 2y x x    .  D. 3 22 4 2y x x x    
. 

Câu 12: Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:  y f x
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Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là: 

A. 1. B. 3. C. 4. D. 2. 

Câu 13: Đồ thị hàm số 
2

2

25

5 6

x
y

x x




 
 có bao nhiêu tiệm cận ngang và tiệm cận đứng 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Câu 14: Đồ thị dưới đây là của hàm số nào? 

 

A. 3 22 4 1y x x x     . B. 4 22y x x  . 

C. 4 22 1y x x    .  D. 4 22 1y x x   . 

Câu 15: Cho hình chóp S. ABC có đáy là tam giác ABC có CB = a2 3 , CA = 2a và góc ACB bằng 

300, SA vuông góc với đáy và góc giữa SC và (ABC) bằng 60
o

. Tính thể tích của khối chóp 

S. ABC 

A. a33 . B. a32 . C. a39 . D. a36

. 

Câu 16: Đồ thị hàm số 
2 9

2

x
y

x





 có bao nhiêu tiệm cận ngang và tiệm cận đứng 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0. 

Câu 17: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình chữ nhật cạnh AB = a, AD = a 3 . Biết rằng tam giác 

SAB cân tại S và nằm trên mặt phẳng vuông góc với đáy, khỏang cách giữa AB và SC bằng 

a
.

3

2

 Tính thể tích của khối chóp S.ABCD 

A. a33 . B. a32 3 . C. 
a32 3

3

. D. a33 . 

Câu 18: Với giá trị nào của tham số m  thì hàm số 3 26 2y x mx   đồng biến trên ? 

A. 0m  . B. 0m  . C. 0m  . D. 0m  . 

Câu 19: Với giá trị nào của tham số m thì hàm số 3 2 3y x mx x     đạt cực đại tại 1x   ? 
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A. m . B. 2m   . C. m . D. 2m   . 

Câu 20: Hình nào dưới đây không phải là hình đa diện lồi 

 
A. Hình 4. B. Hình 3. C. Hình 2. D. Hình 1. 

Câu 21: Khối chóp tứ giác đều có cạnh đáy bằng a , chiều cao bằng 3a  thì có thể tích bằng: 

A. 3 3a . B. 
3

3

a
. C. 3a . D. 33a . 

Câu 22: Đồ thị sau đây là của hàm số 
3 3 1  y x x . Với giá trị nào của tham số m thì phương trình 

3 3 0  x x m  có đúng một nghiệm thực phân biệt. 

 

A. 
1

3

m

m

 



. B. 2 2  m . C. 

2

2

m

m

 



. D. 1 3m   . 

Câu 23: Khối lập phương có cạnh bằng a  có thể tích bằng: 

A. 3 3a . B. 3a . C. 
3

3

a
. D. 33a . 

Câu 24: Cho hàm số 
2 1

1

x
y

x





. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Tập xác định của hàm số là D = (–; –1)  (–1; +). 

B. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận. 

C. Hàm số đồng biến trên các khoảng (–; –1) và (–1; +). 

D. Hàm số có cực trị. 

Câu 25: Cho lăng trụ đứng A’B’C’D’.ABCD có tất cả các cạnh đều bằng 3a . Tính thể tích của khối 

lăng trụ A’B’C’D’.ABCD. 
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A. 
39 3

4

a
. B. 

33

4

a
. C. 

33 3

4

a
. D. 

39

4

a
. 

Câu 26: Bảng biến thiên dưới đây là của hàm số nào? 

 

A. 
2 3

1

x
y

x





. B. 

2 3

1

x
y

x





. C. 

2 3

1

x
y

x

 



. D. 

2 3

1

x
y

x





. 

Câu 27: Cho hình lăng trụ ABC.A’B’C’ có đáy là tam giác đều cạnh a, hình chiếu của A’ trên mặt 

phẳng (ABC) trùng với trọng tâm O của tam giác ABC, góc giữa mặt bên (ABB’A’) và mặt 

phẳng đáy bằng 600. Tính thể tích khối lăng trụ ABC.A’B’C’. 

A. 
3 3

8

a
. B. 3 3a . C. 33 3a . D. 

33 3

8

a

. 

Câu 28: Cho hàm số .y f x  Đồ thị hàm số y f x  như hình vẽ bên dưới và 

2 2 0f f  

y f x  

Hàm số 
2

g x f x  nghịch biến trên khoảng nào trong các khoảng sau? 

A. 
3

1;
2

. B. 
3

1;
2

. C. 2; 1 . D. 1;1 . 

Câu 29: Cho hàm số y f x  có đạo hàm 
2 2f x x x  với mọi .x  Hàm số 

2 8g x f x x  có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6. 

Câu 30: Cho phương trình 
29 9x x x x m      . Có bao nhiêu giá trị m nguyên dương để 

phương trình có nghiệm? 

A. vô số. B. 9. C. 10. D. 6. 

B - PHẦN TỰ LUẬN 

  

Câu 1: Khảo sát sự biến thiên và tìm cực trị hàm số 4 22 2y x x    
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Câu 2: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để  hàm số 
1

x m
y

x





 đồng biến trên từng khoảng 

xác định . 

Câu 3: Tìm GTLN và GTNN của  hàm số 
x x

y

x

2

1

1

 


  
trên (1;+∞)

 
 

Câu 4: Cho hình chóp  S. ABC có đáy là tam giác ABC  vuông tại B có có BC = 3a ,  CA = 5a ,  

 SA vuông góc với mp(ABC)  và góc giữa SB và mp(ABC) bằng 60
o
. Tính thể tích của khối chóp  

S. ABC. 

KIỂM TRA HK1 2018-2019 

I/ TRẮC NGHIỆM: ( 6 điểm ) 

Câu 1: Hàm số nào sau đây đồng biến trên ? 

A. 
1

2

x
y

x





. B. 3 2 2 3y x x x    . 

C. 
4 21

2
4

y x x   . D. 3 2 3 1y x x x    . 

Câu 2: Hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào sau đây? 

                          

A. 
2 1

1

x
y

x

 



. B. 

2 1

1

x
y

x





. C. 

2 1

1

x
y

x

 



. D. 

2 1

1

x
y

x





. 

Câu 3: Đạo hàm của hàm số sin 2 3xy x  là 

A. 2cos 2 3 ln 3xy x   . B. 12cos 2 3xy x x    . 

C. cos 2 3xy x    . D. 2cos 2 3 ln 3xy x    . 
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Câu 4: Cho hình nón  N  có bán kính đáy bằng a  và diện tích xung quanh 22xpS a . Tính thể tích 

V  của khối chóp tứ giác đều .S ABCD  có đáy ABCD  nội tiếp đáy của khối nón  N  và đỉnh S  trùng 

với đỉnh của khối nón  N ? 

A. 
32 2

3

a
V  . B. 

32 5

3

a
V  . C. 

32 3

3

a
V  . D. 32 3V a . 

Câu 5: Cho hàm số 3 2– 6 7 5y x x x    C . Tìm trên  C  những điểm có hệ số góc tiếp tuyến 

tại điểm đó bằng 2 ? 

A.    1;7 ; –1; –9 . B.    1;7 ; 3; –1 . C.    –1; –9 ; 3; –1 . D.    1;7 ; –3; –97 . 

Câu 6: Cho 2log 5a  , 2log 9b  . Biểu diễn của 
2

40
log

3
P   theo a  và b  là 

A. 3 2P a b    B. 
1

3
2

P a b    C. 
3

2

a
P

b
  D. 3P a b    

Câu 7: Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 4 22 1y x x    tại điểm có tung độ tiếp điểm  

bằng 2 là 

A. 8 6, 8 6.y x y x      B. 40 57.y x   

C. 8 8, 8 8.y x y x      D. 8 6, 8 6.y x y x      

Câu 8: Trong các hàm số được cho bởi các phương án A, B, C, D dưới đây, đồ thị của hàm số 

nào không có đường tiệm cận? 

A. 
1

y
x

 . B. 
2 1

x
y

x



. C. 

2 1

2

x
y

x





. D. 4 23 2y x x   . 

Câu 9: Tập xác định của hàm số  
e

2 1y x x    là 

A.    ; 1 1;    . B.  \ 1;1 . C.  0; . D.  1; . 

Câu 10: Cho tứ diện OABC  có OA , OB , OC  đôi một vuông góc và OA a , 3OB a , 

2OC a .Tính thể tích khối tứ diện đó? 

A. 
3 3

3

a
. B. 

3 3a . C. 
3 3

2

a
. D. 3a . 
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Câu 11: Các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

3

5






mx
y

mx
 có hai đường tiệm cận ngang 

là 

A. 0m . B. 0m . C. 5m . D. 0m . 

Câu 12: Cho hàm số 3 3y x x   có giá trị cực đại và cực tiểu lần lượt là 1 2,  .y y  Khi đó 

A. 1 22 6.y y    B. 1 22 6.y y   C. 1 2 4.y y    D. 1 2 4.y y   

Câu 13: Cho hình trụ có bán kính đáy bằng a  và chiều cao bằng h . Tính thể tích V  của khối 

lăng trụ tam giác đều nội tiếp hình trụ đã cho? 

A. 
23 3

4


a h
V . B. 

23 3

4




a h
V . 

C. 
2 2 2

2 4

3 3 4 3

  
   

 

a h a
V h . D. 

23

4


a h
V . 

Câu 14: Giá trị lớn nhất của hàm số  trên  là 

A. 
. 

B. 
. 

C. 
. 

D. 
. 

Câu 15: Đồ thị sau đây là của hàm số 3 3 1  y x x . Với giá trị nào của tham số m  thì phương 

trình 3 3 0  x x m  có ba nghiệm thực phân biệt. 

                                               

A. 2 2  m . B. 1 3  m . C. 2 2  m . D. 2 3  m . 

Câu 16: Hình nón có đường sinh 2l a  và bán kính đáy bằng a . Diện tích xung quanh của hình nón  

bằng bao nhiêu? 

34
2cos os

3
y x c x   0;

 0;

2
ax

3
m y




 0;
ax 0m y



 0;

2 2
ax

3
m y




 0;

10
ax

3
m y
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A. 22

3
a . B. 24 a . C. 2a . D. 22 a . 

Câu 17: Cho mặt cầu có diện tích bằng . Khi đó, bán kính mặt cầu bằng 

A. 
. 

B. 
. 

C. 
. 

D. 
. 

Câu 18: Cho phương trình 
2 21 29 10.3 1 0x x x x      . Tổng tất cả các nghiệm của phương trình 

bằng 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 2 . 

Câu 19: Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào nghịch biến trên tập số thực ? 

A. 
3

x

y
 

  
 

. B.  2

4

log 2 1y x  . C. 
2

x

y
e

 
  
 

. D. 1

2

logy x . 

Câu 20: Tích tất cả các nghiệm của phương trình  2 41 log log 2 2x x   bằng 

A. 
1

8
. B. 4 . C. 

1

4
. D. 

1

2
. 

Câu 21: Một hàm số trong những hàm số dưới đây đồng biến trên khoảng  ;  . Đó là hàm 

số nào? 

A. 3 2 1y x x   . B. 4 2 1y x x   . C. 3 2 1y x x   . D. 
1

2

x
y

x





. 

Câu 22: Cho lăng trụ tam giác đều .ABC A B C    có ,AB a  góc giữa đường thẳng A C  và mặt 

phẳng  AA B B   bằng 30 .  Gọi H  là trung điểm của .AB  Tính theo a  bán kính R  của mặt cầu 

ngoại tiếp hình chóp . .A ABC ? 

A. 
6

.
6

a
R   B. 

3
.

6

a
R   C. 

2
.

2

a
R   D. 

30
.

6

a
R   

Câu 23: Cho hình chóp tứ giác .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh bằng 2a . Tam giác SAD  

cân tại S  và mặt bên  SAD vuông góc với mặt phẳng đáy. Biết thể tích của khối chóp .S ABCD  

bằng 34

3
a . Tính khoảng cách h  từ điểm B  đến mặt phẳng  SCD ? 

28

3

a

6

3

a 6

2

a 2

3

a 3

3

a
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A. 
2

3
h a . B. 

3

4
h a . C. 

8

3
h a . D. 

4

3
h a . 

Câu 24: Ông Bình xây một hồ nước dạng khối hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng 318 m

, đáy hồ là một hình chữ nhật có chiều dài gấp ba lần chiều rộng. Giá thuê nhân công để xây hồ 

là 500000  đồng cho mỗi mét vuông. Chi phí thấp nhất để xây hồ là 

A. 18  triệu đồng. B. 19  triệu đồng. C. 20 triệu đồng. D. 16  triệu đồng. 

Câu 25: Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hàm số  có một 

cực đại và hai cực tiểu? 

A.  B.  C. hoặc  D.  

Câu 26: Tất cả các giá trị của tham số để hàm số  nghịch biến trên khoảng  

là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 27: Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để phương trình sau có hai nghiệm thực phân biệt  

   2

3 1

3

log 1 log 4 0x x m      

A. 
1

0
4

m   . B. 
21

5 .
4

m   C. 
21

5 .
4

m   D. 
1

2
4

m   . 

Câu 28: Một người gửi tiết kiệm 20 triệu đồng vào ngân hàng với lãi suất 7,2% / năm và tiền 

lãi hàng tháng được nhập vào vốn, giả sử lãi suất không đổi. Hỏi sau bao nhiêu năm người đó 

thu được số tiền 200 triệu đồng, kết quả gần nhất với giá trị nào sau đây? 

A. 50  năm. B. 10  năm. C. 41  năm. D. 33  năm. 

Câu 29: Tìm tất cả các giá trị của m  để phương trình 21 2 1x m x    có hai nghiệm phân biệt? 

A. 
2 6

2 2
m  . B. 

2 6

2 6
m   . C. 

2

2
m  . D. 

6

6
m  . 

Câu 30: Một hình trụ có bán kính 2R a  và thiết diện qua trục là hình vuông. Diện tích xung 

quanh của hình trụ đó bằng 

A. 28
.

3
a  B. 216 .a  C. 24 .a  D. 28 .a  

4 2 2(1 ) x 2y m x m m    

0 1m  0m  0m  1m  1m 

m
x

y
x m




 1;

0 1m  0 1m  1m  0 1m 
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TỰ LUẬN: ( 4 điểm ) 

1/  Tìm giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của  hàm số sau: 

              
ln x

y
x

   trên đoạn 21;e    

2/ Giải bất phương trình sau: 

               
2 1

5
25

x

x



  
  
 

  

3/ Tìm tất cả các giá trị thực của tham số  m  để hàm số:  3 21
6

3
y x mx m x m      

có cực đại và cực tiểu? 

4/ Cho hình lâp phương  ABCD.ABCD có cạnh bằng 2a . Biết rằng O là  

tâm của hình vuông ABCD và (C) là hình  tròn ngoại  tiếp đáy ABCD.  

Diện tích xung quanh của hình  nón có đỉnh O và đáy là hình tròn (C) ? 

HK 1 2019 - 2020 

I/ TRẮC NGHIỆM: ( 6 điểm )( 60 phút ) 

Câu 1: Thể tích khối lăng trụ tam giác đều có tất cả các cạnh bằng a  là 

A. 
32

3

a
. B. 

33

2

a
. C. 

32

4

a
. D. 

33

4

a
. 

Câu 2: Khoảng đồng biến của hàm số: 3 26 9 4y x x x      là 

A. ( ;0).  B. (1;3).  C. (0;3). D. (2; ).  

Câu 3: Cho hàm số  xác định trên  và có đồ thị như hình vẽ bên dưới . Tìm tất cả 

các giá trị thực của tham số  để phương trình  có duy nhất một nghiệm . 

 y f x

m   2018 0f x m  
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A. 2015 2019.m m    B. 2015 2019.m   

C. 2015 2019.m m    D. 2015 2019.m m    

Câu 4: Số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
3

3 1
y x

x
 


 là 

A. 2. B. 0. C. 3. D. 1. 

Câu 5: Cho hình trụ  có chiều cao , độ dài đường sinh , bán kính đáy . Ký hiệu là 

diện tích xung quanh của . Công thức nào sau đây là đúng? 

A. 
. 

B. 
. 

C. 
. 

D. 
. 

Câu 6: Cho hình vuông ABCD  cạnh  8 cm . Gọi ,M N lần lượt là trung điểm của AB  và CD . 

Quay hình vuông ABCD  xung quanh MN . Diện tích xung quanh của hình trụ tạo thành là 

A.  264 cm .              B.  232 cm .               C.  296 cm .              D.  2126 .cm    

Câu 7: Cho hình nón ngoại tiếp hình chóp tứ giác đều có chiều cao bằng 4cm, đáy là hình 

vuông cạnh . Diện tích xung quanh của hình nón là 

A.  212 .cm  B.  215 .cm  C.  220 .cm  D. 230 ( ).cm  

Câu 8: Cho , 0a b  và , 1a b  , biểu thức 3 4log .logba
P b a  có giá trị bằng bao nhiêu? 

A. 6 . B. 24 . C. 12 . D. 18 . 

Câu 9: Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên. Xác định tất cả các giá trị của tham số  để 

phương trình  có  đúng 2 nghiệm thực phân biệt. 

x

-1
-1

y

1
O

3

 T h l r xqS

 T

xqS rl xqS rh 22xqS r h 2xqS rl

3 2cm

 y f x m

 f x m
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A. . B. .        C. 4 0.m m     D. . 

Câu 10: Cho hàm số    3 2 21
1 2 1

3
y x m x m m x       ( m  là tham số). Tìm tất cả tham số 

thực m để hàm số đạt cực tiểu tại 2x  .         A. 1m  . B. 3m  . C. 2m  . D. 0m  . 

Câu 11: Cho hình chóp  có đáy là hình vuông,  vuông góc với mặt phẳng 

 và . Tính bán kính mặt cầu ngoại tiếp hình chóp . 

     A. .                         
B. 

.                       C. .                           D. . 

Câu 12: Tìm tập xác định D  của hàm số 2(1 2 )ny x x   , với n  là một số nguyên âm. 

A. 
1

\ 1, .
2

D
 

  
 

 B. \{0}.D   C. 
1

;1 .
2

D
 

  
 

 D. 
1

;1 .
2

D
 

  
 

 

Câu 13: Bảng biến thiên trong hình dưới là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt 

kê ở bốn phương án A, B, C, D dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

                                  

A. 
3

1

 




x
y

x
. B. 

3

1






x
y

x
. C. 

2

1

 




x
y

x
. D. 

3

1

 




x
y

x
. 

Câu 14: Phương trình tiếp tuyến của đồ thị hàm số 3 23 1y x x    tại điểm  3;1A  là 

A. 9 2.y x   B. 9 3y x   . C. 9 26y x  . D. 9 26y x   . 

Câu 15: Số nghiệm của phương trình 17 7 6x x   là 

A. Vô nghiệm. B. 3 . C. 2 . D. 1 . 

3 4m  4 0m   0 3m 

.S ABCD ABCD SA

 ABCD 2SC a .S ABC

2a
2

2

a
a 2a
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Câu 16: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên  và có đồ thị là đường cong trong hình 

vẽ bên. Hỏi điểm cực tiểu của đồ thị hàm số  y f x là điểm nào ? 

 

A.  0; 2 .M   B. 2.x    C.  2;2 .N  D. 2.y    

Câu 17: Giá trị nhỏ nhất của hàm số có bảng biến thiên sau trên khoảng  2;3  là 

 

A. 
 2;3
min 1y


 . B. 
 2;3
min 3y


  . C. 
 2;3
min 7y


 . D. 
 2;3
min 0y


 . 

Câu 18: Đồ thị hàm số y x x   4 22 1  có dạng hình nào trong 4 hình vẽ sau 

 

A. Hình A. B. Hình C. C. Hình B. D. Hình D. 

Câu 19: Đường cong trong hình bên dưới là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt 

kê ở bốn phương án ,  ,  ,  A B C D  dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

 

x

y

2

2-2 -1 1

-2

O
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A. 3 23 1y x x    . B. 3 3 1y x x   . C. 3 3 1y x x    . D. 3 3 1y x x   . 

Câu 20: Tìm tọa  độ giao điểm  của đồ thị hàm số   và . 

A. 
. 

B. 
. 

C. 
. 

D. 
. 

Câu 21: Cho khối chóp SABC có đáy là tam giác ABC vuông tại A, SA vuông góc với đáy 

, , . Tính thể tích khối chóp SABC? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 22: Cho khối chóp  có  vuông góc với , đáy  là tam giác vuông cân 

tại ,  , góc giữa  và  là . Tính thể tích khối chóp . 

A. 
. 

B. 
.             

C. 
.                   

D. 
. 

Câu 23: Một khối trụ  T  có thể tích bằng  381 cm  và có đường sinh gấp ba lấn bán kính đáy. 

Độ dài đường sinh của  T  là          A.  12 cm . B.  3 cm . C.  6 cm . D.  9 cm . 

Câu 24: Cho 3log 15 a . Tính 25log 15A   theo  a   ta được 

A. 
2

1

a
A

a



. B. 

 2 1

a
A

a



. C. .

1

a
A

a



 D. 

 2 1

a
A

a



. 

Câu 25: Tìm tập nghiệm bất phương trình    2

0,5 0,5log 4 11 log 6 8x x x    . 

A.    ; 3 1;S       . B.  3;1 .S    

C.  2;1S    . D.    ; 2 1;S       . 

M
2 2 3

2

 




x x
y

x
1 y x

 3;1M  2; 3M  1; 0M  2; 2M

4SA  6AB  10BC 

192V  40V  32V  24V 

.S ABC SA  ABC ABC

A 2BC a SB  ABC 30 .S ABC

3 6

3

a 3 6

9

a 3 2

4

a 3 3

3

a
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Câu 26: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ  

                 

 

Tìm tất cả các giá trị m  để bất phương trình  1 1y f x m     có nghiệm? 

A. 2.m    B. 4.m   C. 1.m   D. 0.m   

Câu 27: Anh Nam gửi 100 triệu đồng vào ngân hàng theo thể thức lãi kép kì hạn là một quý 

với lãi suất 3% một quý. Sau đúng 6 tháng anh Nam gửi thêm 100 triệu đồng với kì hạn và lãi 

suất như trước đó.Hỏi sau 1 năm số tiền (cả vốn lẫn lãi) anh Nam nhận được là bao nhiêu? ( 

Giả sử lãi suất không thay đổi). 

A. 209, 25  triệu đồng. B. 208, 25  triệu đồng. C. 210, 45  triệu đồng. D. 218,64  triệu đồng. 

Câu 28: Một hình hộp đứng có đáy là hình vuông chứa đồng hồ cát như hình vẽ. Tỉ số thể tích 

của đồng hồ cát và phần còn lại giữa đồng hồ cát và hình hộp đứng là 

                                                          

A. 
24




. B. 

12




. C. 

24 2




. D. 

6




. 

Câu 29: Cho hàm số  y f x . Hàm số  'y f x  có bảng biến thiên như sau: 

             

-
2

3

-
9

4

x

f '(x)

-∞ -1 0

+∞

3

+∞

+∞1 2

8

3

5

12

0
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Đặt      2ln 1g x f x x   . Khẳng định nào sau đây sai? 

A.    3 4 .g g  B.    1 0 .g g   C.    1 2 .g g  D.    2 1 .g g    

Câu 30: Cho phương trình: 
3 2 22 32 2 3 0 (1)x x x m x x x x m        . Để phương trình (1) có ba 

nghiệm phân biệt, tập hợp các giá trị thực của tham số m  có dạng  ;a b . Tổng 2a b  bằng 

A. 0.  B. 1.  C. 2.  D. 4. -------------------- 
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ĐỀ GIỮA KỲ I 2020 

CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM (30 CÂU) 

Câu 1: Đồ thị hàm số  có bao nhiêu tiệm cận ngang và tiệm cận đứng 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Câu 2: Cho khối lập phương. Mệnh đề nào sau đây là đúng. 

A. Là khối đa diện đều loại {3;4}. B. Số đỉnh của khối lập phương bằng 6. 

C. Số mặt của khối lập phương bằng 6. D. Số cạnh của khối lập phương bằng 8. 

Câu 3: Đồ thị hàm số  có bao nhiêu tiệm cận ngang và tiệm cận đứng 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0. 

Câu 4: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh 6a, SA vuông góc với đáy, góc 

. Tính thể tích của khối chóp S.ABCD. 

A. a3. B. a3. C. a3. D. a3. 

Câu 5: Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 6: Bảng biến thiên dưới đây là của hàm số nào? 

 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 7: Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 8: Cho hình lăng trụ ABC.A’B’C’ có đáy là tam giác đều cạnh a, hình chiếu của A’ trên mặt 

phẳng (ABC) trùng với trọng tâm O của tam giác ABC, góc giữa mặt bên (ABB’A’) và mặt 

phẳng đáy bằng 600. Tính thể tích khối lăng trụ ABC.A’B’C’. 

A. . B. . C. . D. 
 

2

2

25

5 6

x
y

x x




 

2 9

2

x
y

x






060SBA 

72 72 3 216 3 216

2 3 2y x x  

 ; 1   2;
3

1;
2

 
 
 

3
;2

2

 
 
 

2 3

1

x
y

x






2 3

1

x
y

x






2 3

1

x
y

x

 




2 3

1

x
y

x






3 3 1y x x  

 ; 1   1;1  1;3

3 3

8

a 3 3a 33 3a
33 3

.
8

a
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Câu 9: Cho hình chóp S. ABC có đáy là tam giác ABC có CB = , CA = 2a và góc ACB bằng 

300, SA vuông góc với đáy và góc giữa SC và (ABC) bằng 60
o

. Tính thể tích của khối chóp 

S. ABC 

A. . B. . C. . D. 
 

Câu 10: Đồ thị dưới đây là của hàm số nào? 

 

 

 

 

 

 

 

A. . B. .  

C. .  D.  

Câu 11: Khối chóp tứ giác đều có cạnh đáy bằng , chiều cao bằng  thì có thể tích bằng: 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 12: Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  là: 

A. 2. B. 0. C. . D. 3. 

Câu 13: Đồ thị sau đây là của hàm số . Với giá trị nào của tham số m thì phương trình 

 có đúng một nghiệm thực phân biệt. 

 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 14: Khối lập phương có cạnh bằng  có thể tích bằng: 

A. . B. . C. . D. . 

a2 3

a33 a32 a39 a .36

3 22 4 1y x x x     4 22y x x 

4 22 1y x x    4 22 1.y x x  

a 3a

3 3a
3

3

a 3a 33a

2 1

3

x
y

x





 0;2

1

3


3 3 1  y x x

3 3 0  x x m

1

3

m

m

 



2 2  m

2

2

m

m

 



1 3m  

a

3 3a
3a

3

3

a 33a
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Câu 15: Cho lăng trụ đứng A’B’C’D’.ABCD có tất cả các cạnh đều bằng . Tính thể tích của khối 

lăng trụ A’B’C’D’.ABCD. 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 16: Với giá trị nào của tham số m thì hàm số  đạt cực đại tại ? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 17: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình chữ nhật cạnh AB = a, AD = . Biết rằng tam giác 

SAB cân tại S và nằm trên mặt phẳng vuông góc với đáy, khỏang cách giữa AB và SC bằng 

 Tính thể tích của khối chóp S.ABCD 

A. . B. . C. . D. 3 . 

Câu 18: Hình đa diện nào dưới đây không là hình đa diện đều 

 

Câu 19: Hàm số  có giá trị cực đại bằng: 

A. . B. . C. 0. D. . 

Câu 20: Với giá trị nào của tham số  thì hàm số đồng biến trên ? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 21: Hình nào dưới đây không phải là hình đa diện lồi 

 
A. Hình 4. B. Hình 3. C. Hình 2. D. Hình 1. 

Câu 22: Giá trị nhỏ nhất của hàm số  là: 

A. . B. . C. . D. 1. 

Câu 23: Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau: 

3a

39 3

4

a
33

4

a 33 3

4

a
39

4

a

3 2 3y x mx x    1x  

m 2m   m 2m  

a 3

a
.

3

2

a33 a32 3
a32 3

3

a33

4 24 3y x x  

7 3 2

m
3 26 2y x mx  

0m  0m  0m  0m 

2 4y x x   

2 3 6 2

 y f x
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Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là: 

A. 1. B. 3. C. 4. D. 2. 

Câu 24: Cho hàm số . Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Tập xác định của hàm số là D = (–; –1)  (–1; +). 

B. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận. 

C. Hàm số đồng biến trên các khoảng (–; –1) và (–1; +). 

D. Hàm số có cực trị. 

Câu 25: Đồ thị hàm số:  là (C). Biết tiếp tuyến của đồ thị (C) song song với đường thẳng 

 Phương trình tiếp tuyến đó là 

A. y = − 3x + 11 và y = − 3x – 1. B. y = 3x + 11. 

C. y = − 3x – 1.  D. y = − 3x + 11. 

Câu 26: Cho hàm số .Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên bằng 

A. 4. B. 2. C. -2. D. -4. 

Câu 27: Hàm số nào sau đây có giá trị lớn nhất trên tập xác định? 

A. . B. . 

C. . D. . 

Câu 28: Cho phương trình . Có bao nhiêu giá trị m nguyên dương để 

phương trình có nghiệm? 

A. vô số. B. 9. C. 10. D. 6. 

Câu 29: Cho hàm số  Đồ thị hàm số  như hình vẽ bên dưới và 

 

 

Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào trong các khoảng sau? 

2 1

1

x
y

x






2 1

1

x
y

x






  :  3 15.  d y x

4
y x

x
  (0; )

4 22 1y x x  
2

1

x
y

x





4 23 2y x x    3 22 4 2y x x x    

29 9x x x x m     

.y f x y f x

2 2 0f f

y f x

2

g x f x
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A. . B. . C. . D. . 

Câu 30: Cho hàm số  có đạo hàm  với mọi  Hàm số 

 có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 3. B. 4. C. 5. D. 6. 

TỰ LUẬN. 

Câu 1: Khảo sát sự biến thiên và tìm cực trị hàm số  

Câu 2: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m để  hàm số  đồng biến trên 

từng khoảng xác định . 

Câu 3: Tìm GTNN của  hàm số 
 
trên (1;+∞).

  
Câu 4: Cho hình chóp  S. ABC có đáy là tam giác ABC  vuông tại B có có BC = 3a,  CA 

= 5a, SA vuông góc với mp(ABC)  và góc giữa SB và mp(ABC) bằng 60o. Tính thể tích 

của khối chóp S. ABC. 

ĐỀ HỌC KỲ I 2020 

Câu 1: Cho hàm số  y = f(x) có đồ thị  ( C ) như hình dưới.  Mệnh đề nào sau đây sai ? 

 

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng  2;0 . 

B. Hàm sô nghịch biến trên khoảng  2; 2 . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng  ; 2  . 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng  0;1 . 

Câu 2: Dựa vào bảng biến thiên của hàm số, chọn câu khẳng định đúng .  

 

 

3
1;
2

3
1;
2

2; 1 1;1

y f x 2 2f x x x .x

2 8g x f x x

4 22 2y x x  

1

x m
y

x






x x
y

x

2

1

1
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A. Hàm số đồng biến trên (2;+) B. Hàm số nghịch biến trên(2; 2) 

C. Hàm số có 2 cực trị D. Hàm số có giá trị cực tiểu là 3 

Câu 3: Đồ thị dưới  là của hàm số 3 22 3 1   y x x ,với giá trị nào của tham số m thì phương 

trình 3 22 3 2 0  x x m  có ba nghiệm phân biệt. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

A. 0 1 m  B. 
1

0 .
2

 m  C. 1 0  m  D. 1 0  m  

Câu 4: Cho tứ diện đều  độ dài cạnh bằng a, có một đỉnh trùng với đỉnh hình nón, 3 đỉnh còn 

lại nằm trên đường tròn đáy của hình nón . Khi đó diện tích xung quanh của hình nón bằng 

A. 

23

2

a
 . B. 

23

3

a
. C. 

22

3

a
. D. 23 a . 

Câu 5: Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để hàm số 3 2 1xy x m x     đồng biến trên .  

A. 3; 3 .m   
 

 B.  3; 3 .m   C.  0; .m   D. .m  

Câu 6: Cho a là số thực dương. Biểu thức 
2

3 .a a  viết dưới dạng lũy thừa với số mũ hữu tỷ là 

A. 
6

5 .a  B. 
1

3 .a  C. 
7

6 .a  D. 
11

6 .a  

Câu 7: Tìm giá trị tham số  để đường thẳng  cắt đường cong 

 tại ba điểm phân biệt  và  sao cho tam giác  có diện tích 

bằng .(Với  là gốc tọa độ). 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 8: Cho hàm số .y f x  Đồ thị hàm số y f x  như hình bên dưới 

 

 
 

Hàm số 3 2
2

f x
g x  đồng biến trên khoảng nào trong các khoảng sau ? 

m   : 0d mx y m  

  3 2: 3 4C y x x   ,A B  1;0C  AOB

5 5 O

4m  6m  5m  3m 
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A. 
1

; .
2

 B. ;1 .  C. 
1
;1 .
2

 D. 1;2 .  

Câu 9: Tính bán kính r  của khối cầu có thể tích là  336 cmV  . 

A.  9 cmr  . B.  4 cmr  . C.  3 cmr  . D.  6 cmr  . 

Câu 10: Hàm số 
2 313x xy    có đạo hàm là 

A. y’=
2 313 ln3x x . B.y’= 

2 3(2 3)13 .ln13x xx . 

C. 
22 3 1' ( 3 )13x xy x x . D. y’=

2 3(2 3)13x xx . 

Câu 11: Cho hình chóp S.ABC có SA vuông góc với mp(ABC) , đáy là tam giác ABC có  AB = 

AC = 2a và góc  BAC = 1200 . Biết góc mp(SBC) và mp(ABC) bằng  với tan = 2 . Hãy tính 

bán kính mặt cầu ngoại tiếp hình  chóp S.ABC. 

A. 2a    B. 3a   C. 5a   D. 2a 

Câu 12: .  Hình bát diện đều (tham khảo hình vẽ) có bao nhiêu cạnh ? 

 
A. 12. B. 16. C. 20. D. 8. 

Câu 13: Cho khối chóp .S ABC  có SA  vuông góc với đáy, 4, 6, 10SA AB BC    và 8CA  . 

Tính thể tích V của khối chóp đã cho. 

A. 40.V  B. 32.V  C. 24.V  D. 192.V  

Câu 14: Hàm số  2

1

3

log 2y x x  có đạo hàm là 

A. 
2

2 1
' .

2 . ln 3

x
y

x x
 B. 

2

2 1
y' .

1
2. ln
3

x

x x

 

C. 
2

1 2
y' .

2 . ln 3

x

x x
 D. 

2

2 1
' .

2 .

x
y

x x
 

Câu 15: Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC là tam giác cân với 
0

, 120AB AC a BAC   , mặt phẳng ( )AB C   tạo với đáy một góc 0

60 .  Tính thể tích V của khối 

lăng trụ đã cho. 

A. 
3

9
.

8

a
V   B. 

3

3
.

4

a
V   C. 

3

.

8

a
V   D. 

3

3
.

8

a
V   

Câu 16: Hàm số  3 2 21
4 2

3
xy x m m x      đạt được cực đại tại 1x   khi 

A. 1.m    B. 3.m    

C. 1m   hoặc 3.m    D. 1.m   
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Câu 17: Đồ thị hàm số y =  x3 − 6x2 + 9x + 2 có 2 điểm cực trị có tọa độ  là: 

A. (3; 2) ; (−1; −14) B. (−2; 4) ; (5; 22) C. (1; 6);  (3; 2) D. ( 1; 6); (2; 2) 

Câu 18: Số nghiệm phương trình: 9 3 6 0  x x  là: 

A. 3 B. 1 C. 2 D. 0 

Câu 19: Gọi n là số hình đa diện lồi trong bốn hình dưới.  Giá trị n là . 

                                               
A. 2n   B. 3n  . C. 4n  . D. 1n  . 

Câu 20: Nghiệm của phương trình 2 12 32x   là 

A. 3.x  B. 
5
.
2

x  C. 
3
.
2

x  D. 2.x  

Câu 21: Cho hàm số 
2 2

2

x x
y

x

 



 (1). Tiếp tuyến với đồ thị hàm số (1) và song song với đường 

thẳng 3 2 0x y    có phương trình : 

A. 3 5y x   ; 3 3y x    B. 3 3y x   ; 3 19y x    

C. 3 3y x    D. 3 5y x    

Câu 22: Bất phương trình 2

1 2

2

3
log 2 log 5

4
x x

 
    

 
 có tập nghiệm S là: 

A. ; 1 2;S  B.  1;2 S  

C.  2;1 S  D.    ; 2 1;    S  

Câu 23: Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC là tam giác đều cạnh bằng 4 và biết 

5.CC    Tính thể tích V của khối lăng trụ đã cho. 

A. 
20 3

.

3

V   B. 
16

.

3

V   C. 20 3.V   D. 4 3.V   

Câu 24: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Hàm số có bốn điểm cực trị. B. Hàm số không có cực đại. 

C. Hàm số đạt cực tiểu tại 5x   . D. Hàm số đạt cực tiểu tại 2x  . 

Câu 25: Hàm số nào đồng biến trên  ? 
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A. 2 1.y x   B. 2 .y x  C. 3 3 .xy x   D. .
1

x
y

x



 

Câu 26: Biết các hình dưới đây tạo thành từ hữu hạn các đa giác. Hình nào là hình đa diện 

 

Câu 27: Tích các nghiệm của phương trình  25 1 5

5

4log 2 log 10 1 log 3    x x  là 

A. 35 B. 32 C. 28 D. 18 

Câu 28: Hàm số  
3

2 54y x   có tập xác định là: 

A.  \ 2;2 .  B.  C.  2;2 .  D.    ; 2 2; .     

Câu 29: Số nghiệm nguyên của bất phương trình 22 + x – 22 − x
  
< 15  lớn hơn −2 là 

A. 3 B. 5 C. 0 D. vô số 

Câu 30: Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số 6 3y x  trên đoạn  1;1  

A. 
 1;1
min 0.y


  B. 
 1;1
min 3.y


  C. 
 1;1
min 1.y


   D. 
 1;1
min 3.y


  

Câu 31: Tổng các nghiệm của phương trình: x x
2

2
log ( 7 ) 3   là: 

A. 7 B. 7 C. 8 D. 8 

Câu 32: Cho hàm số 4 22y x x  . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Hàm sô nghịch biến trên khoảng  1;1 . B. Hàm số đồng biến trên khoảng  ; 1  . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng  1;1 . D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ; 1  . 

Câu 33: Kết luận nào sau đây về  hàm số 
2 1

1

x
y

x





 là đúng ? 

A. Hàm số đồng biến trên các khoảng    ; 1 và 1;    . 

B. Hàm số luôn có ít nhất một điểm cực trị 

C. Hàm số đồng biến trên    ; 1 1;     . 

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng    ; 1 và 1;    . 

Câu 34: Đồ thị hàm số nào sau đây có ba đường tiệm cận? 

A. 
1 2

1






x
y

x
 B. 

2 9


 

x
y

x x
 C. 

3

5 1






x
y

x
 D. 

2

1

4



y

x
 

Câu 35: Nghiệm của bất phương trình :  2log 3 2 0x    là 

A. 3log 2 1x   B. 3log 2x   C. 0 1x   D. 1x   
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Câu 36: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi cạnh a, góc ABC bằng 600 . Mặt 

bên  SAB  là tam giác vuông cân tại S  và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng 

 ABCD . Tính thể tích V của khối chóp .S ABCD . 

A. 
3 3

12

a
V   B. 3V a . C. 

3 3

4

a
V   D. 

3

3

a
V   

Câu 37: Tập xác định của hàm số 2log 2 3y x x  là 

A. 3;1 .  B. \ 3;1 .  

C. ; 3 1; .  D. ; 3 1;  

Câu 38: Tính thể tích V  của khối trụ có bán kính đáy 4r   và chiều cao 4 2h  . 

A. 128V   B. 64 2V   C. 32 2V   D. 32V   

Câu 39: Đạo hàm của hàm số 23 1y x x  là 

A. 
2 23

1
y' .

3. (x x 1)
 B. 

2 23

2 1
y' .

3. (x x 1)

x
 

C. 
2 23 (x x 1)

y' .
3

 D. 
23

2 1
y' .

3. x x 1

x
 

Câu 40: Đồ thị hàm số 
2

2

1

3 4

x
y

x x




 
  có bao nhiêu đường tiệm cận đứng và ngang ? 

A. 3 B. 5 C. 2 D. 4 

Câu 41: . Cho hàm số  xfy   có bảng biến thiên sau : 

 

Với giá trị nào của m thì phương trình ( )f x m  có 3 nghiệm phân biệt 

A. 1m   hoặc 5m   B. 1 5m   C. 1m   hoặc 5m   D. 1 5m   

Câu 42: Cho hình lăng trụ  có đáy ABC là tam giác vuông cân tại B, 2AC a . 

Hình chiếu vuông góc của /A  trên mặt phẳng (ABC) là trung điểm của cạnh AC, đường thẳng 
/A B  tạo với mặt phẳng (ABC) một góc 045 . Tính thể tích V của khối lăng trụ đã cho. 

A.  3

2 2 .V a  B.  3

2 .V a  C.  3
1

.

2

V a  D. 3.V a  

Câu 43: Đồ thị hàm số  có dạng 

1

5

0

x

y /

y

+∞- ∞

+ _

0 2

-∞

0 +

+∞

. ' ' 'ABC A B C

1

1

x
y

x
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A. . B. . 

 

 

C. . D. . 

 

Câu 44: Hàm số: 3 21 5
6 1

3 2
   y x x x  đạt giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất  trên [1 ;3] tại điểm 

có hoành độ  x1 ; x2 . Khi đó tổng x1 + x2 bằng 

A. 4 B. 2 C. 5 D. 3 

Câu 45: . Một khối đồ chơi gồm một khối nón (N) xếp chồng lên một khối trụ (T). Khối trụ (T) 

có bán kính đáy và chiều cao lần lượt là 1 1,  r h . Khối nón (N) có bán kính đáy và chiều cao lần 

lượt là 2 2,  r h  thỏa mãn 
2 1

2

3
r r  và 2 1h h  (tham khảo hình vẽ ).  

 

Biết rằng thể tích của toàn bộ khối đồ  chơi bằng 3124 cm , thể tích khối nón (N) bằng 

A. 362 cm .  B. 315 cm .  C. 3108 cm .  D. 316 cm .  

Câu 46: Một hình trụ có diện tích toàn phần là 6. Bán kính của khối trụ có thể tích lớn nhất là 

A. 3R  . B. R = 2. C. 
6

2
R   . D. R = 1. 

Câu 47: Cho khối chóp tứ giác đều S.ABCD , đáy là hình vuông có AB = a, SA = 2a. Tính thể 

tích V của  khối chóp S.ABCD. 

A. V 
314

6

a
 B. V 

314

2

a
 C. V 

32

2

a
 D. V 

32

6

a
 

-3 -2 -1 1 2 3

-3

-2

-1

1

2

3

x

y

-3 -2 -1 1 2 3

-3

-2

-1

1

2

3

x

y

-2 -1 1 2 3

-3

-2

-1

1

2

x

y

-3 -2 -1 1 2 3

-3

-2

-1

1

2

3

x

y
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Câu 48: Tập xác định của hàm số 

3

2

x
y

x

 
  

 
 là: 

A.  0;D    B.  \ 2D   C.  ;0D    D.  ;D   
 

Câu 49: Cho hàm số  f x  có đạo hàm là  f x . Đồ thị của hàm số  y f x  được cho như hình 

vẽ bên. Biết rằng        0 3 2 5f f f f   . Tìm giá trị nhỏ nhất m  và giá trị lớn nhất M  của 

 f x  trên đoạn  0;5 ?  

 
A.    1 , 5 .m f M f   B.    0 , 5 .m f M f   

C.    2 , 0 .m f M f   D.    2 , 5 .m f M f   

Câu 50: Số các giá trị nguyên của tham số m để phương trình 
22

log 1 log 8x mx  có 

hai nghiệm thực phân biệt là 

A. 3.  B. 4.  C. 5.  D. 2.  
 

---------HẾT------- 
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